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AD SERENISSIMVM

COSMVM TERTIVM

ETRVRIZ PRINCIPEM.

10:ALFONSVS BORELLIVS F.

&1 A V D puto, Serenifsime Princeps,
timorem cceleftis ire , fed Amorem
potius, & beneficentiam primim
in orbe Deos fecifse; nec alios ab.
initio habitos cum Prodico cenfeo,
quam res humano generi fummo-
pere vtiles , & falutares . Et {a-
né confentancum eft in primorum hominum men-
tibus, quibus reuelationis Jumen non affulfit , excita-
“tam fuiffe notitiam cuiufdam naturz, quz eflet mun-
di veluti Princeps , & Parens , quotiefcumque non
perfunétorie attenderet animum przcipué ad boni-
tatis affluentiam, mirabiliumque , & infignium vti-
litatum comprehenfionem , qua Solaris {plendidif-
fima machina lumine fuo orginatifsimé circumaéto
cunta viuificat, fouet, 4c nutrit; mirarenturque li-
beralitatem Telluris, cim tot opes, ac copias plan-
tarum, frutuum, .animalium ¢ finu {uo veluti mater
benigna mortalibus prebet . Hec & fimilia dum
prifct homines contemplarentur , fieri non potuir,
quin tantorum munerum largitores grato affeCtu
profequerentur. Neque alia ratione cum viri heroi-
ca virtute praditi artes , & inuenta praclara valdé
vtilia ingeniose iuxta ,ac liberaliter mortalibus con-
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tuliffent,, fumma veneratione talem, ac tantam bo-
nitatem {ufceperunt, & Diuinitatis honores eis def1-
gnarunt , v6 Cereri , Baccho , Herculi, Mercurigy
& alijs. Horum autem illi preftantiora bona attu-
liffle humano generi ccnfcnc{)i funt , non qui fragi-
lem, & limo affixam noftram partem, fed qui ani-
mum Diuinz aurz participem eruditione , ac fapi-
entia perfecerunt , & ornarunt . Hinc artem , &
facultatem illam tradentes , qua vafti maris plani-
tiem intrepidé perambulare non dubitamus coaétis
ventis imperata facere , ibidemque verfantes acu
magnetica itinera ad vnguem menfuramus, & terrz
plagas, & cceli, ftellarumque loca, & fitus medijs
in tenebris conftituti claré confpicimus. Vel hinc
qua pondera immenfa pufillis noftris viribus tanta
facilitate mouemus, vt terram vniuerfam ¢ {uo loco
transferre fe pofle non diffiteretur magnus ille Ar-
chimedes , {1 haberet , vbi pedem extra illam fige-
ret. Aut qua nature miracula in elementis, plantis,
animantibus perfcrutamur.Quaue ex fragili vitro lin-
ceos oculos veluti efformantes adeo caelo proximi
efficimug, vtferé fummas mundi partes , & ftellas
innumeras haltenus inconfpicuas contretare videa-
mur. Aut eam tandem doftrinam Aftronomicam,
qua in Celum transuolamus , duabus nimirum alis
Geometrie , & Arithmeticz , quibus Divinz Sa-
pientiz thefauros contemplando, fumma dulcedine
in hac mortali vita, gloriz, felicitatifque illius ineffa-
bilis participes efhcimur. - .
Sed quia felices admirabilium rerum inuentores
vel fortunz, vel temporum iniuria plerumque neque-
unt {ua ftudia, licet illuftria , & falutaria pofterntati
| tran{mit-
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tran{mittere , ideo viris principibus {ingulari virtute
rzditis, {ine quorum auftoritate , & munificentia
gonae illz artes omnino depreflz , contemptz , &
fqualidz deperirent , dum eas diuino inftin@u pro-
mouent , augent , atque 1A vitam reuocant, ne dum
pares, {ed maiores gratiasijs habendas prifci homines
cenfuerunt , quam 1auentoribus ipfis, cim ipfi bonis
illis alioqui non duraturis genus hominum beauerint.
Atquiinter iftos Heroas dignifsimum {ibi merito
locum vindicarunt Maiores tui,Princeps Serenifsime, -
uibus gratitudinis perpetuam deberi memoriam eru-
3iti omnesfatentur . Quippe poftquam Barbarorum
incurfronibus Europa .vmuerfg,&(}talia Princeps eius
prouincia prifco nitore amiflo, omni ornatu litterara,
artium , bibliothecarum , lyceorum , imo humani-
tatis, & politiz {poliata diu iacuiflet, Diuino fauore
primus omnium furrexit Magnus ille Cofmus Medi-
ceus, qui viros doftrina eximios cum vniuerfa fupel-
le&tile Grecz fapientiz Conftantinopolitani Imperij
calamitatem fugientes eo affeCtu complexus eft, vt
omnium Mufarum parens appellari deberet, qui ob
liberalitatem plufquam regiam, & beneficentiam vbi-
“que terrarum effufam , atque ob alia heroica gefta
Pater Patrie priusfalutatus fuerat. Ineiuslocum fuc-
cefsit Laurentius nepos, qui non ferro, & cede, fed
ciuili prudentia , & alto confilio Patriam., & pene
Europam moderatus eft : nec modo Pocticis lepori-
busornatus , fed profundifsimz Philofophiz Plato-
nicz innutritus, eamdem do&rinam opera , & ftudio
potifsimum Marfilij Ficini € Greco translatam illu-
ftratamque polteris tranftulit. Bibliothecam infuper
Laurentianam a maioribus inchoatam comparatis
| vndique



vndique manufcriptis codicibus fummo impendio,
{fummaque cura locupletauit . Ifq; filium reliquit Leo-
nem X. Pont. Max. , qui viiuer{1 orbis viros eruditos
dilexit, fouit, amplificauit: Bibliothecam Vaticana
mirificé inftruxit: Vrbis Lyceum a fundamentis ere-
xit , codicibus , & viris doétrina magnis ornauit, atg;
prifca barbaric omnino deleta aureum litterarum fe-
culum refhituit. Sed Cofmusille primus Magnus Dux
Etruriz mihi nunc non reticendus, qui prater praecla-
ra bellica , & politica facinora,, quibus Etrufcum Im-
perium auxit , atque firmauit, promouendis difcipli-
nisfedulo intentus Athenzum Pifanum, vtcum ma-
ximé reparauit, vt profefloribus difciplinarum fama

przftantibus nobilitauit: Florentinam Academiam
infhituit, Pande@arum libros ad fidem egregij, & ve-

tultiflimi codicis manufcripti amplifsimé excudi iuf-
fit: totin{ignes Gr&ci, Eatini, Etrufciidiomats fcri-
ptores vigilijs,& labore eruditifsimorum virorum illu-
~ {tratos typis edendos curauit: Paulum Jouium cum

rimis, & lo:Baptiftam Adrianum ad fui temporis

iftorias confcribendas amplifsimis oblatis premijs
perfuafit. Virtutes,atqueopera tam Magni Paren-

tis imitatus eft Francifeus, qui in Imperio fuccefsit, &

~ antiquitatis ftudio maxime deleftatus, praclaras, atg;
innumeras venerandz vetuftats reliquias , lapides,

‘gemmas, numifmata collegit. Hunc excepit Ferdi-

nandus primusvere litteratort Mecoenas, qui Biblio-
thecam codicibus Hzbreis , Chaldzis, Syriacis, Egy-
ptijs, Perfis, & Arabicis { inter quoshi libri Apollo-
nij, & Archimedis extant ) felicifsime¢ ditatam reli-
quit, atque eruditifsimos viros Hieronymum Mercy-
rialem, Petrum Angelum, Jacobum Mazzoﬁum' ,» Jox
apti-
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Baptiftam R aimundum,totq;alios largifsimis ftipen-
pendijs euccauit, atgs aluit ; Sacrofanétaq; Euangelia
fidei propagand ftudio imprimi,Euclidem quoque
Auicennam, Geographiam Nubienfem typis nitdif-
fimis Arabice omnia edi curauit. Non abfimilis litte-
rarum amore Cofmus Secundus, cuius nomen,ac glo-
riam magnusille Galilzeus erga Principem de fe opti-
meé meritum gratifsimus in caelum vexit, ac infculpfis;
Vir nempe(vtGaflendus ait) {fuper zthera notus; quo
alium non extulit ztas hzc noftra gloriofiorem; quip-

tametli orbis terrarum laudatis virorum illuftrium
ditis, faltilq; circumftrepit , horum tamen omnium
memoriam {ilentium altum breui inuoluet: nomen,
quod ille ceelo infcripfit, donec cceleftia curz erunt,
apud homines perennabit . Tandem Ferdinandus
Secundus ingenij perfpicacia mirabilis , maieftate im-

.Eerij prclarus, virtutibus,& Philofophia illuftrior fe-

citer regnat : iseft, cuius munificentia, ac fauore Eu-
ropa vniuerfa in Etrufca hac regia ((np aulicum decus,
aut cultum, nobilium obfequia,& famulitium, Mufz-
um amplifsimum,ac ditifsimum referam) eruditorum
frequentiam philofophantium, difceptationes;ac per-
petua exercitia literaria 2ftimari , a¢ florer¢ merito
{ufpicit , & veneratur ; cum Mufz reliquis in aulis

“tantfi non negleftz huc Ie fe recepiffe velti in fedem

fuam videantur ; hic enim in delicijs habentur {e&tio-
nes anatomicz, ceeleftes obferuationes, chimica efpe-
rimenta, vniverfeque naturalis philofophre accurata
inquifito. Vno verbohincctredula philofophia exu-
lat; non hominum libri in' pretio habentur, fed Dei

- volumen, fcilicet rerum natura vcris,accurat-ifi]; expe-

rimentis fummo ftudio indagatur, & colitur. rxcla-
| 1is



tis hifce fudijs laatus, & innutiitus es, Princeps Se-
. renifsimé, tot tantorumg; heroum progenies, quorum
* virtutes incomparabiles,& egregia gef%a confentaneii
eftinte vno veluti foco {peculi parabolici fimul colle-
&a, & vnita fplendefcere, vt totas vires fuas fumma
virtus experiatur, atq; ineffabilem bonitatem , benefi-
centizq; ftudium, virtutum , artium, {cientiarum cul-
tum a maioribusacceptum ftudiose , & religiose con-
ferues, atq; ad pofteros auétum tranfmittas. _
~ Siigitur hominum genus natura diftante primum
Deo Op. Max. , & beneficentifsimo gratias iuftisho-

noribus, & memori mente perfoluendasefle decreuit;

atq; ne memoria beneficiorum deleretur templa, fa-
na, feftos dies, & ludosinftituit. Secundo loco eof-
dem fere honores Heroibus, ac Principibus ftatuit, nd
his qui armis, & cgde potentiam violenter fibi vindi-
carunt, fed qui preftantibus virtutibus ornati magna
beneficiain homines contulerunt, {fique eos non hu-
. manis, {ed diuinislaudibus celebrari ufsit, potiori iure
tibi, Princeps Gloriofifsimé, preclarifsimort heroum,
ac virtutum heredi plaufus debitus, honores, laudes,
& grati animi monumenta ab eruditis Europz viris
offeruntur . Quandoquidem magna,& certa illos {pes

tenet amplifsimum patrimonium heroicarum virtuti,

quod Cofmus Pater Patriz, Laurentius magnificen~
i exemplar, Leo fuifeculi felicitas, infequentefque
generofifsimi Principes, atq; Heroes de genere huma-
no, & bonis litteris optime meriti tibi rc]g.iqucrunt non
ad faftum , fed ad imitationem , & ftimulum gloriz,
nec externé , fed inanimo, & cordis facrario pi¢a te,

‘acreuerenter curandum, feruandum,amplificandum
ea precipue qua polles preclara jndole, ingenijg; acu- -

 mine,
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mine, ac felicitate, amoreq; {cientiarum , ac bonarum
artium , quibus te Deus, & Natura indulgentifsimé
cumulauit . Hoc quidem fummopere precatur , &
vouet eruditorum Refpublica, 6 Princeps longe in-
comparabilis, idque vaticinatur ex hoc tuo preclaro
decore, & {ummz bonitatis {pecimine : Quippe , 0
Principum decus, & ftudioforum delicium , perbellé
docuiI{i virtutis heroice magis proprium efle benefa-

cere, & alijs prodefle, quam laudes meritas captare,&

exigere ; dum veluti epulo lautifsimo in hac folemnt
pompa tuarum nuptiarum,{cientiarum ¢ultoresdona-
tos voluifti; quid enim pretiofius , & magis expetitum
veritatis ﬁugioﬁs przbere pofles , quam Quintum,
Sextum , & Septimum libros Conicorum A pollonij
Pergxi haltenus deploratos , atq; lemmata Archime-
dis,quz Serenifsimus Ferdinandus Secundus inclytus,
atque optimus parenstuus ex Arabico verti, & typis
excudiad communem reipublice litterariz bonum
iufsit? Tanto ergo probeneficio |
— grates perfoluere dignas

— Non opis eft noftre,
Numina tibi

— premiadigna ferant, qug te tam leta tulerunt

— {ecula. quitanti talem genuere parentes,
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| FOETOLTOETE ,
] ATHEMATICA quamuis. pra-

&ica fit {cientia , ac difciplina, cu-
ius legibus, & praceptionibus dif~
ponitur , atq; dirigitur intelleétiua
potentia ad abfolutam, perfectam-
ue Imaginum €ognitionem, prx-
| ?cindcn o a materijs , qui eft pri-
‘mus gradus afcenfionis 2 fenfibilibus ad intelligi-
qilia ; nihilominus fuarum claritate demonftratio-
num , non folim ab alijs differt {cientijs verim
- | *k etiam



ABALPHATI
etiam longifsime ijs praftat,atq; pracellit, eo quod
faecium , {fordiumque dubitationum , & aliorum hu-
infmodi generis accidentium expers omnino {it, atq;
libera . Ea autem propter fe habet ad {cientificam
potentiam, quemadmodum habent {e limpidifsima
quzque orbi folis oppofita ad wiftuam potentiam.
Ex quo ad illam comparandam , confequendamg;
non excitatur intelleCtiua duntaxat vis ,, verim'etiam
multum exacuitur, atq;dele@tatur, ponderatis pra-
fertim , expen{isq; illius demonftrationibus, & cer-
tifsima earum comprehenfa , & cognita veritate .
Tunc quippé hiiius veritatis percepta animus odo-
rationis fuauitate , auidé , & ardentids appetit con-
fequi ea omnia , quz illius fuggerunt ,ci)emonf’cra-
 tiones , earumque potiri. Subindé verd procedere
conatar- vltro ad vltimum: finém ,; nempe ad pro-
- prietatum , & obieti illiys cognitionem, excelfita-
tem , atque preftantiam comparandam, tandemque
ad ea omma‘, quz adipfam {peftant. Quod qui-
. dem luminis cum ipfius affulferit ftudiofis, & quam
przcellens {it , ammaduerterint , omnes fuos con-
tulerunt conatus ad libros componendos , confcri=
bendofq; de ipfius elementis , principijs , ac omni-
bus ijs , que indeé deriuantur , gc eo {pettant. Soli-
diora porro profefsionis huius fundamenta omnium
primusiecit Euclides in eo libro , quem de elemen-
tis infcripfit , in quo fundamentales continentur ra-

tiones linearum tam reftarum , quam curvarum ,

nec non {uperficierum prouenientium vel ex earum

{ingulis vel ex .omnibus fimul fumptis. Rationes.

praterea habentyr folidorum prou¢nientium , vel
: : ex




PROEMIVM

ex {uperficiebus reftilineis , qualia funt habentia
bafes; vel ex curuis , qualia funt {pheerica ; vel ex
“hifce compofitis', quales funt fuperficies Cylindro-
rum ; & Conorum. Verdm enim vero figuris ex
fegmentis {uperficierum planarum prouenientibus ,
& cuiuflibet etiam Solidorum Spheericorum , Cy-
lindricorum, atque Conicorum nullum haétenus 1a-
&um erat fundamentum , aut przmifla elementa ,
vel fundamenta aliqua . Ex quoilli prifci librorum
Scriptores aliquid de ijs innuebant duntaxat , &
quidem leuiter. De Spheericis autem aliquid ex eo- -
rum legebant proprietatibus , & pafsionibus;fiue ex
proprietatibus fegmentorum: indé prouenientium ;
vel figurarum in ea incidentium ; vel ex accidenti-
bus - quibufdam ipfius Spheer®'; quz ex eius proce-
dunt motibus ; vel qua fe imicem includunt , &
componunt. Nam Spheera aliqua opus illi erat ad
Sphaerze vniuerfalis cognitionem confequendam vna
" cum cius orbibus , ac motibus , & ad inuicem at-
que fira centra applicatione. Etid tandem , donec
hbrum Almageftr. compofuit Ptolomzus , in quo
ea omnia recondidit copiose , qua illi angufte , &
leuiter -hoc de argumento fuss 1inuebant feripts ,
tradens non {olim. methodum, ac rationem eorum
aflequendi cognitioniem , fed , & inftrumentorum
etiam. vium. ‘Quod: profe&to 1altum fuit tamquam
vniuerfale quoddam fundamentum , ac principium
ea omnia comprehendens, quz ad Spheerica perti-
nent ; vade hac in re fatis abundé ftudioforum fiti,
& defiderio confultum fuit . Porro Appollonius
_profefsioné, & difciplinam hancad fupremum per-
| X% 2 feftio-



ABALPHATI
fetionis perduxit gradum , Conicorum componen-
do librum , qui Conicarum fe(tionum compleétis

tur proprietates, quz fublimiorem , eminentiorem- .

que difciplinz huius fibi vindicant locum . Et fane
tat propofitionibus, totque figuris illum ditauit , vt
admirabiles ille nuncupari meruerint , €6 quod
contineant lineas curuas, feu medias inter retas,
ac circulares fefe inuicem {ecantes ; adeoque miros
auidcm fundunt fenfus, & proprietates. Quos qui=

em omneslibros, qui difciplinz huius fundamenta

funt , ad Arabicam tranftulere linguam illius ftu-
diofi. Quamuis autem liber ifte Conicorum pre-
ftantifsimus it , tam ratione fui , quam praclarif~
{imi AuQoris, nihdominds nimiam ob 1illius obfcu-

ritatem , difficultatefque obuiam occurrentes , ad

profundifsimos , quos.continet fenfus; tum-etiam
ob innumeras , & admirabiles figuras ,. & propofi-
tiones ; tandemque ob temporis diuturnitatem , in~
gentelque perferendos labores ab intérprete., qui
eum ex Graca transferat lingua , dudem-negle&us
fuit:, ac pené etzrnz datus obliuions , vt nemo ha-

&ents illum ; vel Commencarijs illuftraveric , vel

congeflertt in ordinem , quamquany fumme fit ne-
ceflarius, ac vtilifsimas comple€tatur propofitioness;
& figuras. Quapropter dii fepultus ;, & 1gnotus
tacuit , & pene ad defetum: vique , ‘ac:interitum ,
cum apud Difciplinee. ftudiofos , tum etiam ipfos
profeflores., & fragmenta ex illo circumferebantur
aliqua , & ea fané faciliora,.quia-obfcuriora euita-
bant omnes , atque declinabant ; vno verbo inte-

.grum haétenus viderat nemo.. Hinc miht famulo

vifum



PROEMIVM

vifum eft , me Reipublice Literariz gratam rem
faCturum , i eum in integrum reftituam , ac in
vnum congeram volumen, vt ita reda&tus facilis fit
portatu , fub omnium verfetur oculis , omnium te-
ratur manibus ,'& ad reliqua facilior reddatur adi-
tus . ¥ Quem etiam librum comparare ftudui Biblio- * i
thecze domini noftri Regis przftantifsimi , munifi- Za: /i
centifsimi , dotifsimi , wuftifsimi , vi€toris , trium- o 4
phatoris , Fidei defenforis , celfitudinis Monarcha- "
rum;, gloriationis fui generis, gloriz religionis, folis
‘Regum , Abicaligiar Carfciafeph Filij Ali, Filij
Phrami , Filij Hafami, Principis Fidelium , quem
incolumem , ac fofpitem feruet Deus , eiufque de-
primat hoftes ;& proterat ofores. Nunc autem ali-
quid de ordine , & rerum difpofitione , ac concifa
breuttate dicendum nobis fupereft . Nam rerum
ordo , & accommodata difpofitio id intelligentiz
afferunt auxilij , quod in {cientijs comparandis Tu-
culentifsimz demonftrationes ; concifa vero breui-
tas, ac fuis terminis neceflarijs expedita, & rité di-
fpofita , eandem penc proportionem. habet ad in-
telligentiam , ac caufa ad caufatum . Ea autem
ropter ordinis conferuatrix virtus venatio dici fo- -
Nita eft , & fatis ‘quidem' appofité , & eleganter. -
Nam concepti fenfus , & 1n mente comparati , {i
intra ordinis cancellos includantur, {ingulos fuis di-
- {penfare momentis procliué poterit conferuatrix re:
rum illa virtus.. Simillimi , alioquin erunt feris per
vaftas vagantibus folitudines,ac nullo coércitis val-
lo , quorum imagines , & motus ita fefe offerunt
confpicienti, & contemplanti, vt nullo negotio eas
- capere,



ABALPHATI |

capere , & aucupari fe pofle arbitretur , at cum id
prftare tentat , ftatim dilabuntur , atque euane-
fcunt. Ea plané ratione termini rerum f{ingulos in
mente conceptos fenfus defignantes , nifi fuo coér-
ceantur ordine dilabuntur , & euanefcunt ; praci-
pu¢ cum modo hanc , modo illam fundant fignifi-
cationem , cum juxta labentis temporis varietatem, -

wam diver{itatem regionum , & prouinciarum , vt
non cadem vbique , & femper {it par ratio, licet
ijjdem in anima maneant habitus. Ex quo palam ,
& plané relinquitur,, quod acquifiti illi termini non
inhzreant , quemadmodim {ubfiltenti eflentiales
inharent differentiz ; neque etiam quemadmobum

- proprietates neceflario confequentes fuo inharent

fubie&to ; fed ea inharent ratione , qua accidentia
difficilé, ac tarde amouibilia. Quandoquidem ter:

~ mini eiufmodi vocabula funt quzedam rebus impo-
Aita , & applicata ad fenfus commode eliciendos ,

* Infulse
ex Alco-
rano pro-
fert , que

JJuntinSa
cra Gene-
L

atque eruendos. Quod autem vel diuino faftitatum
eft inftin&tu, vel Prophetica infpiratione edoftum,
{icut mdicat nobis Altfsimus Deus dicens: *(in Al-
corano ) X.docuit Adamum cunéta nomina ; vel
wudicio ; & calculo fapientum virorum , quemad-
modum: preeftitiffe legimus primos ‘illos artium .in-
uentores . & {cientiarum ; vel magna aliqua necef-

{itas hominym coégit. vulgus ad eifmodi excogi-

tandos terminos , rebufque imponendos , ac tranf-
latione quadam vocabula mutvanda , & ad alias ,
atque alias res transferenda , ex quo {ynonymo-
rum ea enatd eft copia. Nec vllus profeto fapien-
tum , qui has profefsi funt Difciplinas , aut qui ip-
D - forum
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forum fecuti funt veftigia , hanc imponendorum
terminorum rationem afpernatus fubindé eft , aut
ab illa abhorruit ; quinimo acceptifsima femper om-
nibus fuit, vt quz maximum rerum intelligentiz
{plendorem affert , & claritatem. Eandem igitur
hanc ob caufam in colligendis, digerendifque hifce
famulus libris , antiquorum fapientum , & artium
profeflorum, inuentorumque. infiftens veftigijs, ter-
minos ," & veocabula fingulis rebus imponere , &
carum vim-breui declarare: definitione cenfuit , vt
ita, {uis cocreita omnia limitibus nequeant in, varias

partes , & fenfus diffluete , 2d congiliandam. leto-

ri inter legendum hos Apollonij libros eam . -quz . |

fieri poteft , facilitatem. Innui praterea eandem
etiam ob caufam obfcutioribus in locis expofitioniem
aliquam , ne vlla fubindé telinqueretur difficultas
ad mentem Aultoris cumulaté aflequendam.
Tandem leftorem meum enixe rogo, vt
excufatum me habeat , {i mendum
aliquod , aut. erratum meam
fubterfugerit diligentiam.
, Interea Deum f{up-
- ~ pliciter’ depre-
cor .
Altifsimum , vt nos ad ea , quz vulio
nobis funt., demGm -
perducat. .
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- Ne vacaret pagina spfiusmat Apollomf Pergei ex: Epifiola ad Eude-
mum _Argumenta i quatuor - Conicorum libros pofleriores 5 qui Grecd
lingud iniuria temporum pericrunt 5 hic apponuntur o quorwm tres ex
Arabicis M.SS. nunc -exbibentur . : o
- Reliqui autem quatuor libri ad abundatiorem
{cientiam pertinent. Quiritus de Minimis, & Ma-
ximis magna ex parte agit: Sextus de Aqualibus,
& Similibus coni feftionibus . Septimus continet
Theoremata bc]uae determinandi vim habent.

O€auus Problemata conica determinata. -~
Hec cadem Pappus Alexandrinus kb, 7. Machemat, Collell. , arg
- Eacing in Commentar, 63 Apollonium o . _
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ABRAHAMI ECCHELLENSIS

IN LATINAM EX ARABICIS
Librorum Apollonij Pergzi verfionem

PRAEF AT IO,

 RERERREREE

1 POLLONIVS Pergzus vetuftifimus ,

ac magni nominis Gracus au&or otto de
‘Sectionibus Conicis confcripfit libros .

teruntur manibus ; pofteriores vero , ne-
fcio quo. fato , & rerum viciflitudine funt
amifli , ac non fine magno literatorum.
: : animi meerore iamdudum deplorati , &
nufquam pcrdlhgem;cr non quafiti ab ijs prefertim , qui Geo-
metriz , & Mathefeos operam nauant ftudijs , fed fuftra diu .

Tandem deprehenfum eft , hos , quemadmodum & reliquam

pene Gretz, fapientiz fupelle&xlcm ad Arabum migrafle {cho-

las , ibique Arabict conuerfos , & Arabicis indutos ornamen.-
tis , in illius gentis tamquam cxtorres , & inquilinos latitaffe

Bibliothecis . Quamobrem eorum miferti vice Sereniflimi Ma,

* % % - goi

Horum priores quatuor ha&enus omniym

11
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ni Etruriz Duces , inde magno foluto pretio redemerunt ; ip-
Forumque tam praclara opera quafi iure poftliminij vindica-
runt , ac demum patrio folo reddiderunt. Attamen fat non,
fuit, aut vifum eft fummis iftis Principibus Apollonium in liber-
* tatem afleruifle, & ex Barbarorum eripuiffe manibus , ac in ce-
leberrrima totius Europz Auorum repofuiffe Biblioteca 5 fed
omnem nauarunt operam , & ftudium , vt Latina etiam donati
o Fallioo lingud in literatorum gratiam publici iuris fierent. * Ea propter
Gl ver¢ Magnus ille in omnibus Ferdinandus primus celeberrimam
boc wibn- €am erexit Typographiam ¢ nomine gentilitio Serenifimz fa-
o o miliz Mediceam nuncupatam , cui nullam fimilem , aut parem
G vidit Chriftianus Orbis , aut vifurus vnquam eft ; fiue charade- -
- “Mathe- UM , prafertim Arabicorum , fpeGes copiam, fiue varietatem,
74 fiue nitorem , fiue elegantiam . Diis hifce profeto noftris
{pe@atifimam , ac manifeQiffimam fidem faciunt Sacrofanti
Euangeliorum libri, Auicennz , Euclidis, aliaque Arabica ope-
ra ijs edita typis , qux omnibus Orientis gentibus admirationi
funt , atque adeo auidifflim¢ exp®untur , ac magno comparan-
tur pretio . Sed hazc non typis duntaxat excudi iuflic munifi-
centiflimus Princeps , verim etiam viros linguarum peritiffi-
mos ingenti conduxit ftipendio y qui Arabicorii Codicum va-
carent verfionibus. Hos autem inter principem obtinebat locum
Toannes Baptifta Raimundus vir y & fcientigrum cognitione, 8¢
linguarum peritia omnium ore celebratiffimus. Is aytem , &
{criptis literis , & familiaribus cum amicis colloquijs Apollonij
librorum verfionem fepenumerd pollicitus ¢ft. Imo erant, qui -
libris editis verfionem iam 3 Raimundo.confeGam , & perfe-
&am effe , in vulgus iaGtarent. Verdm cum nunquam vifa fue-
rit eiufmodi verfio , neque inter: ipfius fcripta reperta , neques
in Aduerfarijs notata , aut catalogo ipfius Iibrorum adfcripta »
quz omnia religiose ha&eniis conferuantur, .hoc ¥num creden-;
dum fupereft , eam votis folim fufceptam , & cogitatione deli-
neatam fuiffe ; rem autem , aut quod per-otium ipfi. non licuit , aut
ob Codicis le&tionem, & {cripture difficultatem , quz maxima,
eft , vel ob orationis abftrufz , & fermonis ancipitem., ac mul-
tiplicem verborum poteftatem , vel tandem aliquam aliam ob
caufam , quam , conijcere difficile eft , perficere non I;gtﬁlfe .
‘ . : | - Nlno




eg,

‘Aeque vinei

PREFATIO,

Nihilo tamen mintis Magni Principis, Magni Filij , Magni Ne-
potes aut ab inccgaris defliterun , aut generofiffimi animi du-

dum conceptum Lidium remiferunt . Quamabrem ante bien-

nium fcriptis a Sercniffimo Principe Leopolda literis officij ple-

- _nis, & humanitate , tam proprio , quim Magni Ferdinandi.

HL. fratris nomine , impofita mihi fuit hac prouincia optate diu,
& pené defperate verfionis.' Quo fan¢ , vt ingenue fatear , ni-
hil iucundius , nihil carius , nihit antiquius accidere mihi po-

- terat 5 quod hac data occafione , aliquam grati animi fignifica-

tionem exhibere me poflfe putabam Sereniflimeo -illi Principi ,,
cuius ampliffima in me beneficia fum expertus. Memini profe-
&0 , nec ex aninf® meg excidet , imo clauo fixum. srabali ma-
net , gnanta in me contalit Magnus Ferdinaddus Secuadus or-
namenta., quanta in me vius eft liberalitare , & beneficentia ,
non tantdm dum fortuna mihi arridebat , non folim dum res
fuccedebant profpere , non modd dum ad:illum ab Amiro Fa-

chraddino miffus fingulari felicitate fiuebar, fed etiam m nau-"

fragio-, & ia@ura illa barbarica , in' Carrellina coniuratione. ,
& proditione , in aduerfiffima fortuna:. Sed hzc omnia magis
a me exprimi poflunt profundiffimo. filentio , quam verborym.,
copia , aut Oratione altius exaggerata. Verim enim verd dum
arbitrabar , mirificam naGum me effe opportunitatem gratifi-
eandi Principi de me optime merito, & exhibendi aliquod gra-

ti animi {ignum, pend concepta excidi fpe.- Ndm aperto-Apols:

lonij Codice , & conieis in eum ocualis' due. primo.fere intuitu
fefe mihi obtulerunt difficultares ;- 'quas -2 -me neque fuperari,
Eoﬂ‘g prorsiis exiftimaui . Hine fummus ; & abftru.

fus pudor’; hiné plurimus fador ingenue omnia fateor. Et.ed
magis intimi$ animi fenfibis angebar , quod ea werfio non in.
feceffu aliquo fiebat , & remotis arbitris , vbi aciem mentis ab-
ducere , difficultates commode expendere , animotue inrento ,-
& libero luftrare quz-in rem effent ; a¢ per otium' poflem , fed
prefentibus: grauiflimis vifio 5 8 quidem , €x tempore 5:& nulla
data przmedstandi -facultate , interpretationem facere compel-
lebar. Ea fort¥illoh preclasiffimorfl virosii de me erat bpinio,
& exiftimatio , quim tamen parum abfuit ; quin penitus perdi-
diffem , cim vix, & ne vix quidem fcripturam illam legere pol-
: *kk 3, fem,
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fem , que prima erat difficuleas. Nam pun&a aberant diacriti-
ca imprimis (de punéis vocalibus hic non loquimur , nec eorit

inter legendum i peritis ljnguz habetur ratio , aut negotium. -

aliquod faceflunt ) , nempe ea , quz formam dant literis , lite-
" rafque conftituunt , & fine quibus liter2 funt pura , ac nuda,
materia omni {poliate forma. Quid autem fit materia omni
fpoliata forma , neque ipfi {ciunt Philofophi , quorum id fcire.
" intereft. Eodem prorfus fe habeat modo Arabum literz , feu

potius literarum duus , & linez diacriticis hifce carentes pun- .

@is. Eadem enim figura , feu linea , exempli gratia’, {i vhum.
ei fuperponitur pun@um erit N. fi verd fupponatur , B. fi duo,

fuperponuntur , T. fi-ttia Th. frduo fupponantur , I & fic de.-

czteris feré omuibus arguendum eft. Si quis autem percontabi-
tr , quid erit illa figura , & linea , fi nullum adfit punGum 2
refpondetur materia fine forma , &-quid fit prorsus ignoratur »
Augebant etiam leGionis difficultatem ipfe literarum figurz ,

- 'quz ita raptim , & curfim , licet elegantiffime, du&z erant , vt -

vix ab inuicem quandeque , & identim diftinguerentur. Hzc
‘autem difficultas terruit quidem primo afpe&u fed breui , & ci-
tius quim-credebam. , fuperata fuit , tum ftudio , & diligentia 5
tum experientia, quam-ab ipfa ineunte #tate ex leGione eiufmo-
di {criptorum generis comparauimus. . i

- Altera difficultas ,. que fe nobis obtulerat , maioris quidem,
erat ponderis, » & momenti.; verfabatur quippe circa difcipline
vocabulorum intelligeatiam 5 & notiosiem , quorum ignari era-
mus, & penitus ieiuni. : At hanc quoque difficuleatem facili ne-
gotio fuperauimus ope , & opera Clariffimi , atque Dogiflimi,

Viri D. Ioannis Alphonfi Borelli Mathefeos in Pifana Acade- .

mia profefloris celeberrimi , qui , &. verfionem ipfam promo-
uerat apud Sereniffimos Principes , & Codicem comportauerat
idem Romam ,.ac perpetuus mihi aderat Dux y-& Magifter. .
Et ita -fan¢ ¢a omnia 5 que ad Difciplinz , eiufque vocabulo-
rum negionem pertingbant ,_clare , dilucide , & explicate ordi-
ne infinuauis, vt breui-meis anditoribus. Mathefeos profeffor vi-
derer. Porro quod.hac in re magis mirandum eft , nec filentia
pratereundum , ea erat Viro illi Do&iffimo. fingularis ingenij
perfpicacitas., vt fzpe in abftrulis quibusdam locis , non ex in,
. coire tegris 4
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tegris , inquam, premiffis , fed ex vnica diGione totam illatio-
nem inde colligeret , non fenfu , fed totidem pene verbis , ac

{1 Arabica legeret verba , & linguz veteranuseflet profeflor. Pro. -
ind¢ verius ipfi , quam mihi adfcribenda eft hac vcrﬁo, longé |

tamen abfit omnis adulatio , & animi propenfio in virum ami-
cifimum. Hac mutua contentione , & interpretandi, & verten-
di trium Menfium fpatio verfio noftra confeGa , & abfoluta
eft , in qua horis tantummodd matutinis propter nimios calo-
res zftivos confumpfimus. Ethzc de ratione verfionis pofterio-
rum librorum Apollanij , & methodo fatis diGa fint. Nun¢ de
ipio Apollonio, einfqne librorum Arabica verfione , & illius au-
&oribus nonnihil dicere , par, & confentaneum eft.

v Apollonium fub Achaz Filio Ioatham regis Iuda poft Tha-.

letem Milefium Floruiffe , Arabes perhibent Scriptores . .:Sic
enim lib. 3. Chronicorum in Achaz feriptum reliquic Gregorius
Barhebrzeus: Poft Thaletem celebris fuit in Geometricss precipue difci-
plinis Apollonius Naggiar . (idelt faber lignarivs ) Is compofuit Tra:
Ctatum de [cientia Comicor. mempe de lmeis o que meque recle funt o ne-

que arcwite  [ew corus s [ed inclingte. Notandum hic eft vacem.
Naggiar , quz Apollonio tribuitur , vt cognomen , & .nos fa-’

lignariwm vertimus , poni (vt opinor ) pro Geometra , &.id

forte exinde , quod inftrumenta , quibus vtebantur Geometrm'

ex lignis olim conficiebantur. Quod , & inde conijcio , quia
hoc idem vocabulum Euclidi quoque tribuitur apud eundem.

Gregorium fic de 1110 fcnbcntem . 4t Eucltde: !ngmr ex Vibe

T_ym erat.

' De-verfione autem lnbrorum Apollom; in Arabncam linguam
ita ftatim fubdit mox laudatus Gregorius : Ex his autem verfe
[funt in Arabicam linguam sempore Almamuni [eptem librs o cius tamen_s
prefatio indscat , olto fuille libros s qui quidem Trallatus cum alio Tra-
Clatw:einfdé Apollmq caufam dedere. Euclidi fuorum: componendorsm 15-
broris longum poft tempus.. In-his long? videwr difcrepare Grego-

rius 4 communi Chronologorum fententia , & opinione , qui

Apollomum Floruifle {cribunt anno periodi Iuliang 4474. ideft
anms ante Chriftum Dominum 240. adeoque multd iunior eft ,

quam facit illum Gregorius. Difcrepat praterea ab ijfdem Chro-

nologis in 2tatc Ruelidis , quem Apollonio juniorem agnofcit ,
vbi

/3.
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vbi illi eum collocant in anno periodi Iulianz 4430. idelt ante
Chriftum Dominum annis 284.iuxta quim opinioncm Apolio-
" nius iunior erit Euclide annis 44,

. Almamun autem fub quo fa&ta eft librorum Apollonij verfio
in Arabicam linguam ex laudatd Gregorio Chalipha fecundo
- falutatus eft An, Heg, 203..ex omnium {criprorum fententia, ,

qui. anaus ex Tabula Aerarum Hmaelis Sciahinfciah , quam re-
fert in hiftoria Gentium , refpondet Anno Chrifti Domini {ola-
ri 826, plus minufue . Nam Hegiram accidiffe anno Chrifti
631. habet Hinaclis Tabula contra amnivm Chronologorum.
Orientalium opinionem, qui eam repoaunt in ann. Chrifti 622.
& vndecim Hcracl:) » VDO excepta Euty chio Alexandrino , qm
eam reponit in fua hift. Eccles. in.an, Chn{h 614, fcribit enim
ibi : 4 Chrifta Domino mofire vfgue ad Hegiram [umt amvi 614. In -
quo otkennio integro difcrepat ab alijs Chronologicis. Sed hac
leniter tetigifle , fatis eft ; non eft onim animus hic temporum-
apices data opera. excutere , nec id fané vacat , nec hmus lo-
cieft, 7 : -
. Principem, autem, Alnmmumm, eam procuraffe verﬁonem..
libroram Apollonij, noa folim facile,,fed procerto credendum
eft. Nam is omnium {cientiarum ﬂ:udus vehementifime arde-
bat , proindeque congerendorum vndique librorum nunqudm
finem facichar , eratque. in eorum interpretes prolixiffimus.
Mira fant ,. quz de illius , ac proaui Abagiahphar- Almanfor
animi propenfione in literas » & literacos- viros referc Sahadus
Filius Ahmedi Andalufij in Hift. Arabum. /s, inquit ibi , erat
[flatus Arahwms.in gentilitate . Pofiquem uers fauarsbus profoquutus oft
Dews Altifsimns’ Haclomitas » dewoluitque ad cos imperium , conver(e
mentes fust 5 @ intelleCtus & flupore , i quo-iucchant , @ exfufctara
ngcmamm mom pofiqnam cx!mﬂ‘a erant . Hovums .autens. primus ,
opevams.. nanawit-, crat Abugishphar dhmunfur
fecundn! Chabyb‘ agn tamctft haifprudentic dedstifsimus effet , @
pemtfmmu s mbilomings @' I’hdo apim vaeabar [tudio 5 fed arden--
tius Aftronomic.. Cim cver: Impery- [ufcapiffec feeptra Chalipha. fepri-
wius dbdalls Almanfun filus Aaronis Rafcids 5 abfoluit ea , qua inco-
perat Anus iffius dlmanfur , oporamque dedit [cientsjs higue tuquiren-
dis . Hine Grecarum [eripfit Imperatorsbus ragans. fibi mitti quoecyot
halert
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haberi pa/fmt Philofophorums librs , qus quotquot comparare potuerunt mi-

Jeruntpfi . Quibus ille vertendss peritsfsimos quofque [clegit interpretes

curam smwmxit interpretands , @ ~verfi funt eo [tudio maiors 5 quod

feeri pateft. Quo autem fallo homsnes non [olum ncitabat , [ed @ co-
gebat quodammods 5 vt ifs legendss o @ cdifcendss operam darent .

Ipfe cvero [apientes cvivos familiari[sime conuenicbat 5 corumque perami-
ce ~tehatur confuctudine 5 asque ?Iurimz‘tm sllorum delectabatur collo-
quys. Nouerat , @ quippe optime  [apientes cviros Deo Altsfsimo mor-
talium effe carifsimos 5 ac ipfi comiunclifsimos o eo quod [efe dederunt
anima rationalis virtutibus comparandss ', pofthabitis , @ contemptss
ys 5 quibus Sinenfes o ac Turce , eorumque [imiles incumbumt . Hi
enim oflentare amant artium Mechanicarum , (ubtilitatem , anime ira-

[eibilis gloviantur potentsjs , @ concupifcibilis iactant fe fe faculsatsbus .

Ciim tamen hec omma communia cum ifs ipfa babere bruta , [cire de- -

beane 5 imo lmge ab illis fuperantur. Peritia , @ [ubtilitate artis ab
Apibus o que fua examina 5 few penarium [exanguls mira conflruunt
~arte. Audacia , @ fortieudine & Leonsbus o alijfque._feris 5 quibus in

hifce haud comparandus,eft homo . Libidine , @ Lwxaria 4 [usbus , as-

que alys 5 que hic memorari neceffe non eft . Hacque de caufa [apien-

tes cvirs funt lampades in tenebris , @ mortalium omnium Domini,

Et heu quam turpe » atzue deforme eft terrarum hoc orbis theatrum—
quoties [uis caret [apientsous. Hzc Sahedus in Hiftoria Arabum.
Noftram autem verfionem hanc Arabicam quod attinet, alia
prorsus eft abea , qua fub Almamuno confe&a eft. Hoc plang
patet ex ipfius Au&oris Abalphathi in prefatione verbis. Dicit
quippe ibi , fe eam adorngfle verfionem pro regis Abicaligiar
Bibliotheca. Abicaligiar autem rex falutatus eft , tefte Sciahin-
fciah , Gregorio , & alijs , Hegire anno 372. nempé annis

. 169. poft Almamuni inaugurationem ijsdem , quos mox lauda- .

uimus , au&oribus. .
Verfionem tamen illam , quz fub Almamuno fa&a eft , ne-
quaquim vidit noftrz huius verfionis auctor Abalphath, quemad-
modum ex; verbis eius , qua ad feptimi libri adiecit.calcem ,
patet luculenter. Ibi enim , puto inquit , me in hoc , nempe in.
hac verfione concinnanda , quofcunque alios anteuertiffe. Itaque,
“exiftimat is nofter Au&or , fe omnium primum Apollonij ver-
fionem Reipublicz literariz dedifle. Quod , & in ipfa quoque
innuit
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innuit prefatione , afferens vfque ad fua tempora nullam inte-
gram librorum Apollonij extitiffe inter Arabes verfionem ; fed
fragmenta quadam. Ex quo arguere eft , aut’ eum minime an-
tiquiorem Almamuni vidiff¢ verfionem, aut iftam non fuiffe in-
tegram , fed Epitomem aliquam ex feptem Apollonij decer-
- ptam libris , de qua ille in prefatione . Vt vt fit noftra” hac
alia prorstis eft ab ea , & ad ipfius au&oris calculos reda&a ,
atque adeo integra , & omnium perfe@iflima , atque abfolutifs
fima . )

Czteril admonitum volumus benignum le&orem , nos in hac
verfione adornanda fatis prefs¢ Arabicam fecutos effe phrafim,
nec omnind elegantiam , & venuftatem linguz exprefliffe , ar-
bitrantes id maximé pertinere ad fidelis interpretis partes , &
~officium. |

Ea autem quz occurrunt circa ipfam phrafim,, & vocabula,
nonnulla obferuanda , Arabicz Editioni referuauimus , rati-ea
commodius , & magis ad rem ibi exponenda efle , & fuis ex-
primenda chara&eribus. Interim ben¢ val¢, & hoc qualicunque
fruere ftudio , & labore, : o
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IQ:ALFONSI BORELLI
" PREFATIO AD LECTOREM.

p ,.“ W) CCIPE tandems , fudiofs Letor , in folemmi hac pompa
A5G nuptiarum Serems[simi Principis Etrurie Regio [plendore

4 Se,-m,'ﬁ,'mo -Magm Duce parata tamdsw deplofﬂ” L)

LA @ expetitos libros pofiremos Comicorum Apollonsf Per- |

\VRIO 02 , vtque fine mora menstwa epulis hifce lauessimis
[awrurari pofsit , non te demorays dipting patiar i limine , recenfendo fci-
licet nomen Apollonsf 5 patviam  etatem., @ opera ab so conferipta yme=
que infuper doltrine conice ortwm o @ progrelfum 4 primis incunabulis
aad “wirilem rquuc » @ cvegetam «tatem , ad quam Apollonins cam—s
eucxst , propter quod facimus maguus' Geometra copnomsnaius oft 3 hec

enims trita iam func , @F, wuigarsa. . browster tantummodo percurramo o

que ad matitiam horwm librorum facere videmwi . - |
Wius pretiofi[sime. bibliothece orienalis'y quam Seremifsimo Ferdinan~
. do Primg gratitudimis ergo reliqueras. Ignatius Neama Patriarcha Anti-
ochenfis Zi:llum nitsdi[simg.. Arabice [criptwm mihi oftenderat Serenif-.
[fimus Princeps Leopoldus Mufarum decus s @ gloria. . noftrique [eculs.
Ismen erudisum , Codsci nforip(erar Rasmundus, fiue quss abws : Oteo libri.
de Conici d’Apollonio del Patriarca, Swmme Letstia libellum exofcu-

Logus , licet Arabici jdiomatis fim prorfus jgwarws , nom potui- me conti-

nere 5 quin [#ltem comtrellarem 5 atque vesoluerem paginas illas s cumque
pmte:.[ﬁgﬁm mihs [ais notas quatsar priorum Apollonij librorumn vidif-
fem alsas conicas figurag 5 in quibus ab ~uno punclo in eis: collocato edu=
e erant plurime refle linee ad conifellioncms., illico in-mentem ~venere
illa Eusoctf ~verba in expofitione epiftols Apollonsf ad Eudenmem ; Quin-:
tus , inquit 5 liber de Minimis , & Maximis magna ex:parteé agity
quemadmodum enim in ¢lementis didicimus, fi ab aliquo pun-.
. ¢o in circulum linez dycantur, earum quidem ,.quz ad conca+

ttam ipfius circumferentiam pertinent , maximam effe , quz per

| ,céntvrum‘.t{anﬁt,egrum vero, qug-ad conuexam, minimam effg,
~ qug inter diGum punéum , & diametrum interijcitur, ita & de
: . *kkk coni-

\
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conife&ionibus.in quinto libro inquirit, Sexti, feptimi, & octa-

ui Jibri propofitum manifefté ab ipfo Apollonioexplicatur,Cémf )

»

pofied a quodam Maronita Arabicé callente accepiffem traclatum , ey bs-
bram quintum Apollonsj ¢(fe stlum , in quo. figure predslle delineate erant
. pariterque in [wbequents libro fexto confpexsffem figuras alias exprimentes
cqualitatem , @ [imilitudinemn [eclionum conicarum 5 mibi certum fuit 5
cvere Apollonif effe libros ‘flos .  Hawd tamen negabo forapulum 5 ac du-
bitationem imeltam  ex eo quod textus slle Arabicus mon preferchat
in fronts Apallonsj , el vllius alterius nomen , @ definisiones primi libri
conturiams [uperabant o ewm Apollomius non nifi nouendecim [uo primo k-
bra appofwifiet, Infuper in prioribus quatuor libris non totidem figuras con-
Jpécicbam , nec ommino fimiles , eafdemque , nec codem ordine dsfpofitas
ac in textw Greco Ewtosf cuidere eft 5 quare cenfus librum predictum—
epitomen ¢ffe Conicorum Apollonsf ab aliquo alio conferiptam . Hanc quoqs
preclavi(smi Torricelli fuslle fententiam pofiea didici ex cius Epifiolaad
evuditi(simum Michaelem Angelum Ricciwm miflam . Perflsti tamen de+
bere Latiné rverts lucwbrationem tam exomiam , eradinifq; optatifsimam
nam nifi spfifsimem opus effet Apollondf , falters ex if(demmes libris epi~
tome illa defumpra, @ sranferipta éxifimari debueras, | N
- Jgitur Serenifsimsus Ferdinandus Secundus Magnus. Dux munificen-
bia rLere regim, qua bonas artes promouere fPudet s annuente , @ [ummo-
. pere coadipmante Serenisimo Princspe Leopoldo frasre Mathefeos , atque
ommigene Sapientia pevito cultore , arq; egregio rvindice , pracepst , Ut wo~
lumen Arabicwm Rome latine yedderctur ab Abrabamo Ecchci;’nﬁ bingua-
v Orientalinm dolifsimo , @ peritifsimo profeffore . Is quidem fumma
- alacrisase megotio (ufecepto primmim bono me effe: animo jufsit ; monuit enims
rouum non efie apud &ﬁ:‘btm-nmﬁnc anlloris in fronte carereyoften-
detque n procmio eiufdem codicis apertysime- declarari ¥ffe hbros Consco-
vum Apollonsj paraphrafhicé expofieos ; déinde cxtranslatione priorum qua-
twor Libroruws patsse demonfivationes propofisionsym hené non differve quoad
doclrinam a texctw Graco Ewtocsjy licet roerbum everbo non ve[ponderet :
mec mirars paucstalem figurarum , quandoquidem roma  eademas figura

quatuor » aut quingue propofitionibus inferwiret . - Incomparabili sgitur gau-

dio perfufus Apollonium pen ¢ manibus fublatim iferu»tmrglextbm firin- -

awum bibrum

xiy @ exofculatus fum, Sed molefium fummoaptre fust o
deeffe s collegi vamen lo:Baptifiam Raimundum opufculam arithmeticum
~ (quod in hac codice Arabico [ubfequitur libro Septimo Apollonsj ) pro oétaso
" ciufdem

-—
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ciufdens libro accepsffe , pariserqs Hieronymum Lunadorum in likro de Ro-
mana Curia nobis tmpofuifse y cum oflo Apollongj libros ex Arabico tran.
fialiffe latine Rasmundum typss publicauit 5 qus enim fier potuit ,cut oéto
libros dedsffec is 5 qui an feptem, autol "~ T~ o ‘
. .. Modo _qpere pretium erit ante oculos
huius paxaphrafis ab interprete Abalpha
.eum collegiffe fimul [eptem integros libr
#s 5 que hallenus apud Arabes (parfim
propofitiones corumdem librorum alio or
reliétis tamen numeris antiquis 5 nam
[ecundam propofitiones [ubfequuntur cun
@ fic vltersus femper ordine pertwrbat
firoul collellis in eadem figura pluribus
tis collocauerar Apollonsus , putaust Aba
turum retenta [emper Apollonsj [ententic
progreffu s quo ufus eft Apollonius , der
pofitiones . An vero variare noluerit 1,
quiuerit irsum defeltu 5 ( quippe ingen
niends (agacsi 4 natura donatus ) non 4,
numerofam farraginem aliarim definitsc | L
clavius demonflrationes abfolus poffe profitetur , quod quidems non rars ipfe
afequitur 3 aliquawdo ~vero ob affectatam nimiam brewstatem. obfcurior effi-
citur : accidit quoque , vt alique definitiones inutiles , @ otiof« fint y vel
repetitio declarationis earumdem prolixitatem creet masorem . .
Animaduerfione dignum efd , quod Manufcriptim bcee_non. diflin-
guatur capitibus , aut paragraphis , [ed continua , perpetuoque [ermone proce-
" dat mere Arabum , in co tamen numerorum tia genera pafsim. occurrunt,
qus omnes fere terlineares , pauci quidem in margine pofiti y.aliqui ru-
bris chayalleribus depicki , alyj ~vero pofits fuper alsos numeros in - eadem
linea, cveluti fractiones numerorum defcribs folent, hac ratione ,,. 5o.
el 5069. 70. 1. 5 @ licet raro [yncers , @ ~venidici fint, conie
ci tamen [upremos wumeros indicare partes , (ew fecliones , in quas Abal-
phathus librum diftribust , atq; parustur : infimi cvero numers docent quot-
nam _ propofitiones in umaquaque [eltione contineantur : jtaque hs mume-
i &5 69, 70. 71. fignificant in lib. 5. Secl. 16. contieri Apollonsj
Propofitiones 68.69.70.71. reliqui numers interlineares fic difpofiti 24,
€x 5., vel 37.€x6. citationes funt , indicantque Prop. 24.ib. 5. Conic,
’ ‘ *kk*k o Apoll.
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Apoll, , cvel Prop, 37.1b, 6. Sed mirum quam mendofi fime ommes fere
numsers huing codicis | in folo enim quinto libro frequenter due ,cvel tres
propofitiones dinerfe cumoy @ eodem numero defignantur o @ ¢ contres
plures 5 @ feparati numeri nulli propofitions tribwuntur 5 nupiam enim—
repericy propofitiones 16. 17. 18. 24. 4o. , @ quamplursmas alias .
Citationes poftea inter propofitiones interpofite mendofisfime, obfcuriores teme-
bras obducuns , quare non parum laboris, @ moleftic habus , cut propofitioni-
bus horum [ubfequentium librorum numeros debitos , @ legitimos afsigna-
rem 3 nam priorth quatuor in libris propofitiomum mumers licet pertwrba-
to ordine difpofitarum facile refbitui , @ corrigs potuerunt ex Greco exem-
lariy at tn libris 5. 6. @ 4. numeros erroneos [erie propofitionsm alse-
rata niff ariolando affequs quis poterst ¢ Cum ex Arabico codice mendas
hafte mumericas corrigs poffe Excellentifsimus Abrahamus Ecchellenfis
defperaffe , repetitis litteris , vt conieCluris negotinm perficerems it &
[iquidens prapofitiones Apollonsj cvmo , ruel altero tantum ordine difpoms pe-
tutffent , forfan mentem anilovis consjcere ardwum non fuiffet o fed inter
multas y @ rvarias [eriesy quibus conica doclrind expomi poffes 5 fi eant,
qudm Abalphathus elegst , a}:'utu: fuero, fortunc ersbuendums erst .

Sed quid ego minutias mumerorum confeclor 5 cum in textw ipfo infu-
perabiles fere s @ maioris momenti difficultates [uperfint 2 wulla propofi-
tia fust y in qua fententic 5 verba o aut mumers o aut littere non fuerint
multifariam permutate y mutilate , alie pro alys repofite o atque in prope-
fitiombus plerifque tituls ipfi, @ expofitiones jmeopcre deprauate o vt
prorfus ignorarctur quid nam demonfirandum propefucrit Apollowins. Ira-
que cverba, littere o mumers o citationes o imb [ententie deficientes  aut per-
mutate ona cum affeltata Paraphraflis Arabici brewitate, @ multspli-
ciy @ nowd nomenclatura cimmerias tenebras effundebant . Hafce in an-
guflias redalbus o quod potui , feci y cut germanum [enfum Apollonsj , @
correClifsimum exhiberem textum . -

Hanc tamen cawtionem adhibui 4 cvt in wotis femper bona fide appo-
nerem ipfifsima cverba textus , que tranftulerat ex codice Arabico me pre-
[fente Excellentifsimus Ecchellenfis , ibidemaque rationes appofui mutatio-
nisy @ corvelhoms falke. ltaque perfepe vbi [ententia cvidebatur obfcs-
va , veque diftinllé explanata , tunc quidem mess verbisgeclaraws. Et quia
mulrotses ob nimiam paraphrafiis breuitatem, cvel lsbrarioxum vitso propofi-
tiones nd folsde demonfirantur, cvel nequeunt ex precedentibus deducs, addidi
ex meo penu lemmata nonmulla 5 quibus ewsdenter confirmantur 5 que in

S textu
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texitw asmbiguitasemns alquam prefeferchant . Appofus quoque prokix pro-~
pofitionnm cafus ommes negleClos in texts 5 caorumaque demonflrationes .
Sed hsfce amnsbus in robus religiofus ades fui 5wt omnia diuerfo. chara-
Clere in motis memorascrim, exceptis tamensfs., que minoris momenti
[, vt lntera tranfpofite s @ deficiemtes , @ uerba aliqua smpro-
pria 5 @ non fignificantia. , que commemorare nan cenfwi 5 ne rvolumen
s® fwmenfum excrefeeret . , -

Tandens potus(fems quidern. abandantioris dollrine gratia non pance
wmeo marte hifce libris (uperaddere nom ammino for[an comtemnenda , [ed
parcus adeo fui 5 vt tantwmmoda que ad ilafirationems , @ ornatum—
operis facere cvidehantine o adiccerim [umtqs monnulle propofitiones addite,
quenoiue 5 @ forfan inclegantes mon erunt . .

Confiderandee modo fwest difficuleates & prefiantifsimo, et doélisfimo Clan-
o Midorgio propefit comra Manu[crsptuns. Arabicuns Apollonsj, quod Cla-
rifsimus, @ de bonis litteris aptime mevitus Golius ex oriente deewlit
eademnq; di codem sure noftrum Manufcriptum, quod Gobsanwm,
petunt. Verba Merfenns in prefatione Conicorum Apollonsj (we (ynopfis Aa-
thematice hec funt. Sufpicatur autem Claudius Midorgius hos tres
libros , (feitice 5. 5.@ 7. Comicorwn Apollonj) efle cuiufdam Ara-
bis fub Apollonio latentis , quod in quinto fio libro primam.,
propofitionem. fexti Apollonij fuperius allatam non folum in.
cono re&o , fed in quouis etiam fcaleno , & illorum portioni-
bus quibufcumque datis poffihilia queque demonftrat. Hec gu-
dem ratio quants ponderis fit equi rerum. <fbimatores indscent 5 & [i qus-
dem omnes o qui in Geometricis mediocriter cver(ats funt optime norunt
[ucce[siuc aliqusd lterits inuenivs preter ea o que diuns Praceptores
Euclides , Archimedes , Apollonius , @ Peolemaus ediderunt , facile enim
effe inuentis addere quis ignorat ? Nulli cnquam cvenit in mentem librum
Spiralsum non ab Archimede , [ed ab aliquo alio [criptum fusfJe, propterea
quod cuniverfaliss quarumcumaque [piralium pafsiones Neoterics
ftrarunt s Nec quia admirabilis Masrolicus in [uo quinto Conicorum libro,
@ altf recentiores , ficuts preclarus Phylofophus y @ Mathematicus Vin-
centius Viuianus Patvitius Florentinus in fuo erudito libro de Maximis
@ Minimss alia longe diuerfa ab Apollonsf [peculationsbus excogitarunt
hos libros adulterinos efse aufi funt affirmare. Et ficuti spfemet Midor-
Zius non repudiasust librum primum Conicorum ab Eutocio editum , licet

spfe in [uo libro tertio melius [e demonfiraffe propofitiones §52. 535541
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- bibrs prinss fummapere glirsetus 5 pari 1ure bi Libri aduleerini cenfendi nov
erunt non alia de caufa, nifi quia propofitiones horwm librorurm non cor-
refpondene o nec afsimilantur admirandis cogstationibus in eius (ublimi
mente repofitis .. Eyane non dubite 5 quod fi Midorgius ipfe hos bkros
vidiffet , @ contrettafiee , ommina illius magni Apollonsf effe abfq; ~lla
bafitatione affirmaffes. Nam primi quatwor Lbrs continent -cafdems pro-
pofitiones 5 @ [«pe numero eadem verba 5 que 1n textw Greco Ewsocy
leguntar.: rekqus librs’ [ubfequentes docent ea , que in epifiola ad Eudemsum
propofuctat (e demonflraturum Apollonius , @ que Pappus , @ Estocins
dsftiméle ; @ expre[se. ihidem trallars affirmant. Rurfus profunda men-
443 pex[picacia 5 methodns [oribends 5 @ genins Apollonsf adhuc ibidem.
confpicstur 5 mec fiers potwit, <t @ translatoribus , 4 Paraphrafle , @ tem-
pois damturnitate prevfus deleretur , atque mirandum ingenivm Apollonsf
& tanta-barbaric ommno occultaretwr . Rurfus in confefJoeft opera Euclidis,
Archimedss , Apollonsf , Ptolomeei , @ aliorsim. magnorum ~virorum. Ara-
bice sranslata fuisfe , @ expre(sc grawisfimi [criptores Arabi 5 precipus
Gregorius Bar-Hebreus lsh. 9. Chromicorum ast , opera Apollonsf Arabsce
tr anslata primo fuisfe anno 2.00. AEgyre Maumettanc fub Almen Kalypha
& Joanne Parricida , @ poftea ab alys recentioxbus . Quare dubitandum
pon eft hos effe cweros , atque legitimos tres, pofiremos Comicorum libros
Apollonsf Perges Paraphraftice ab Abalphatho defcriptos . '

~ Fruere modo y 1 leClor , preclaro , @ admysrando beneficio Serenisfi-
mi Principis Etrurie 5 qus vegals magnificenciay et liberalitae pretiofisfimurt
bwnc thefaprum. bumewsfime largitur . Vale . .
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“"APOLLONI PERGAEI

CONICORVM LIB V.

s s ot bl B Aot At
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DEFINITIONES;

I
=1 3 pun&o aliquo in axe fecionis conicz {umpto
egrediantur aliqug reGz linez ad feGionem,
- vocabo punGumillud, ORIGINEM
IL
 Et lineas, RAMOS.
L.

Segmentum autem axisintérillud , & verticem fections ei pro-

ximiorem , MENSVRAM . :
IV.

Sed fi fuerit menfura zqualis femifli eredi , vocabo illam.
COMPARATAM,

V.

Et perpendiculares cadentes ab extremitatibus ramorum fuper
aximvocabo , POTENTES illorum ramorum,

. VL
Abfciffa verd illarum potentium , ABSCISSA ramorum,
VIIL
Etinuerfa illarum potentium , INVERSA ramorum.
- VIII.

Atquc reGangulum contentum fub inclinato, & aggregato in-
clinati, &eredi, veldifferentia tranfuerfi, & erei vocabo , Fl-
GVRAM COMPARATAM. S
A ' IX.In
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IX, -

In quolibet reGangulo applicato ad fegmentum axis, fi illud
fegmentum ad latitudinem illius reanguli eandem proportio-
nem habuerit , quam axis ad latitudinem figurg comparatz vocabo
illud, EXEMPLAR . |

| X,

Si¢x pun&o fuper axim educatur perpendicularis ad verafque,
partes feGtionis , & ex puncto aliquo illius perpendicularis educan-
tur linez terminate ad feGionem ex vtraque parte, yocabo pun-
¢um illud in perpendiculari fumptum , CONCVRSVM,

Et lineas etiam, RAMOS.

. XIL _
Et quifecant menfuram , & terminantur ad feGtionem exaltera
parte concurfus, RAMOS SECANTES.
' XIIL -

At qui nonfecatillam, & tranfit per concurfum, & terminatur
ad axim , & feGtionem fimul, RAMVM TERMINATVM.

XIV.
Sed cuiufcumque rami fecantis, cuits portio inter fe&ionem , &

.

' axim intercepta eft linea bretiiflima, vocabo jllum, BREVISE-

Etvocabo fegmentum axis inter perpendicularem , & verticem
feGionis proximior em interceptum , MENSVRAM , quoque ,
) XIV. )
Et portionem feGionis conicz diffeGam ab ordinatione axis
tranfeuntis per originem, fiu¢ per concurfum prope verticem pro-
ximijorem feGionis , vocabo , SEGMENTVM illius punéti,

e

NOTH
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mio husus operis apers? ass, addidiffe plurimas definisiomes in libris Apole
dong , quibus theoremata brewifiime propes T g
wi poffé profitesur 5 vt in prioribus quatuor
dibris videre eff . Eas autem exemplis illu
flrare conabor . '

L. it qualibet coni fectio A B C , cuing
axis B D, & in eo fumatur quodlibet pun-
stum D intrd [eiFiomem , & quo educantur
weite linte DA, DE, DF, DC vfque ad
fectionem . Tinc vocatny punitum D , Origo.
. 1L Etlimee D 4, D E, & catere Ve~ ,
cantur, Rams, T : '

. L1L Portio ver axis B D inter origi- . Gr ’
wem D 5 & verticem B inferpofita vocatur,
Menfura. Sed in ellipfi A B € G, ff axis 1
porssones DB , & D G ingqualés fucrint, ‘ ol .
2antummodo minor portio B D vocatur Mé-
fira, non autem masor DG, ]

IV. Sit poftea recta B1 femifsis lateris
recti BH iam fi menfura D B aqualis fuc-
7it [emisereito B1,vocatur D B, Menfiras’
comparata .

V. At fi 3 serminis vamorum A , E , F
C educantur ad axim perpendiculares AK,
EL’ FM, CN, ‘.PﬁlMﬁ(Mte-f i”K, L’
M, N vocantur ille recta linee Potentes sllo-
Yum ramorum.

V1. Recta vero K B wocatur Abftiffa_s
yami D A, & LB Abfeiffa rami DE , ¢
Jic relique omnes.,

VII. Sitpofica O centrum fecFionis ,iam
axis portio ex centro O vfque ad potentia-
lem A K eduita , [cilicet O K vocatur In-
uer(a rami D A, pariterque O M ¢ff Inuer-
fzrami DF.

VIIIL sé /ommr recta linea B P ad
axim perpendicularis 5 que sn hyperbola s
fiat aqualis aggregato 5 in ellipfi vero fat
equalis ji/ﬂ'rmtia laterum recti B H, &
sranfucrfeG B , tunc recfangulum contentum
Jwb G B, B P vocatur , Figura comparata.

IX. Poffed fi,vt G B ad B P ita fiat feg-

\
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mentum axis D B ad D R ,.G* compleatur
parallelogramum rectagulum B R, tunc [pa-
tium B R vocatur Exemplar . Pari rationc
i, vt GB ad D P it fiat [egmentum axis
D K ad latitudinem K'S , compleaturques
parallelogrammum rectangulum D S, voca-
bitur paritér DS Exemplar.

X. Etfi C D perpendicularis fuerit ad
axim B D, & producatur vitra axim in
E, atqud & puncéo E extendantur vfque ad
fectionem reCie linee EB, E F, EG, vo-
cabitur E punctum Concurfus.

" X1 Et lince reite EB, E Fy EG w0
cantur etiam Rami. »

VI Atquélinearecta EF fecansaxim
én H wocatur Ramus [ecans . o

XIIL Et reita linca E B conueniens
cum axi in vertice fectionis vocatur, Ra-
mus Lerminatus .

XIV. Siwvero rami fecantis E F pors
2i0 eius H F inter [elFionem, & axim in-
sercepta fuerit breuifsima omnium linea-
yum , que ex punifo H ad fectionem duci
poffunt s tunc ramus E F vocabitur Breui-
[ecans 4 In textu Arabico [ecans ramus vo-
cabatur o mendose , vt arbitror , non enim
hec definitio diftingueretnr 4 duodecima
definitione,

X V. Similitér feqmentum axis D B fé-
&Fum 8 perpendiculari ad axim ex origing
E ducta, wocatur quoqué Menfura.

X VL Tandem fi f” punitum originis
D, vel concurfis E ducatur ordinata 4 C,

_2unc figura contenta ab ordinata AC , &
[ectione conica A BC, vocatur Segmentum
Hlins puncti, -

1

. \ ,
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Conicor. Lib. V. s
SECTIO PRIMA
Continens propofitiones L II. & III. Apollonij..

PROPOSITIO 1.

Si ex centro D feGtionis A B (habentis centrum ) egrediatur
linea re@a D F H bifariam dinidens A E ereGum illius axis,
quod fit perpendiculare fuper axim C A G, fecans axis ordina-
tionem B G I; vtiqué dimidium illius ordinationis, videlicet B
G, poterit duplum plani, quod producit illa linca cum axi in- -
ter er¢Gum, & illam ordinationem, nempe duplum AGHF.

, .

. | o
Via B G poteft comparatum applicatum ad abfciffam A G, & plad

2 num GF dimidium eft illius comparati; ergo B G poterit duplum
b | plani GF; & hoc erat oftendendum, . .
‘ ' A F E
: PROPOS. 1L / -
- - . B ‘
‘PAritér quoque oftendetur, fi potens )
tranfierit per centrum ellipfis, quod *{ ™ ¢ L
BG poterit duplum trianguli AF G, 3 \
- c .

PROP.




priml.

Ibidem .

3 Apollonij Pergi
'PROPOS. I,

SI verd in ellipfi cadat B G infri cen-
trum , poterit duplum differenti¢ duo-
rum triangulorum DAF, & DGH, nem-
p¢ duplum plani GL, Et hogerat pro-
pofium, ,

¥

Notz in Propofitionem primam.

V cat in primo libvo interpres feitiones habentes centrum hyperbolem, &

ellipfim, & wocat erectum latus rectum [ectionss o vocat ctiam ordina-
pionems axis eam, quam nos ordinatim ad axim applicaram appellamus .
~ Quia BG poteft comparatum applicatum ad abfciffam A G, &c. Pocat
infuper parallelogrammum comparatum applicatum ad axis abfeiffam A G re-

2. 13.1b, Fangulum ipfum AG 1, quod quidem adsaces laseri recto A E latitudinem ha-

bens abfeiffam A G excedens in hyperbola , & deficiens in ellipfi rectangulo fi-
mile ¢i> quod lasere recto, ¢ tranfucrfe comtincinr ;s [Cilicet recangulo C AE .

_ Et planim G F dimidium eft illius comparati, &c. Now erir inutiles
panlo fufius sftendere id quod ob nimiam facilitatems Apollonius tantummods in-
nuit, Ducatur recta linca FK parallels axi D A fecans ordinatam BG produ-
Clam in K ; quia figure latera CA, & AE funt i[/?zmm D A, A F duplicias
€r¢0 CE, ¢ DF H parallele funt, efique K H parallels AE, cum ambo pofite
Sint perpendiculares ad axim s & C Ay F K funt quoque aquidiftantes » ergo
triangulum F K H fimile eft triangulo C A E , & proptered parallelogrammas

rectangula FK H, ¢ C AE fimilia erunt. Et quoniam guadratum ordinate

BG equale cff rectangulo contento fub latere recto E 4 , & abfeiffa 4 3 exce-
ente

\

)




dente in Byperbola, & deficiente in ellipfi rectangulo FK H fimile ¢i , quod la-

_ seribus veéto, O tranfherfo continesuy , feilicet C A E, & eff A F femifsis la-

 geris rects, igitur quadratums BG aquale cff fumme fﬂ_b]pﬂ‘éﬂk. & differes-
tie in cllipfi yectanguli G AF bis fumpts , & rectangwli F K H  quod cff aquas
Je duplo trsanguli FK H : fed quadrilaterum AG HF aquals off aggregao.in_»
hyperbola, & differentie in ellipfi rectanguli G A F, & triangyli FK H , ergo
quadratum B G equale ¢off duplo quadrilateri AG H F, feh differentie triangu-
lrwam DAF,d DGH, , T ®

‘A F E

Notz in Propofitionem ‘
fecundam,
Ecunda propofitio facile ex prima deducitur; D
) nam,quando oydinasa BG H I tranfit per cen~ B A
C

trum D ellipfis; tunc tria punits G, D, H conues
niunt o & triangulum D G H ewanefcit , ¢ ideo
differentia trianguli D A F , & triangwli D G H
‘wullum [patium habentis, erit triangulum ipfumy
DAF. ¢ 14

~

Notz in Propofitionem -
tertiam., -

'N tertia propofitione fimilitir, quando ordinats
B H G cadit infra centrum D ellipfis, tunc
duita C L paraliels jpfi A E, erunt duo trianguls
DAF, ¢ DCL equalia inter [¢, cum fint fimi-
lia , & laters homologa D A, D C [fint equalia,
quia funt [emiaxess proprered differentia triangu-
lorwmDGH, & DAF, [¢4DCL erst trapezium
C G H L, quod [ubduplum ¢t quadrusi ordinats
BG, ’ By ’ '

SECTIO SECVNDA
Continens propofitiones IV, V; VI. Apollonij.

COmparata eft minima ramorum egredientium exfua origine
\_4 (4)inparabola (5) & hyperbola (6) pariterque in ellipfi (i
comparata fuerit portio maioris duorum axium , & tunc maxi-
mus eft refiduum tranfyerfiaxis.) Reliquorum vero propinquior
muimo
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—— r———

minimo remotiore minor eft, Quadratym autem menfurz mi-

nus eft quadrato cuiuslibet rami affignati (4) in parabola qui-

dem quadrato fuz abfciflz (5 ) & in hyperbola (6) & ellipf

exemplari applicato ad abfciffam illius rami,

PROPOSITIO IV,

It fe&tio A B C, & axis eius C E, & inclinatus, fiue tranfuerfa D C
centrum G, atque ere@um CF, & ex CE fecetur C I zqualis CH
(quz fit femiffis ere&i) & ex punéto
originis I educantur rami I B perpen-
‘dicularis, & IK,IL,IA, & perH, I
. in hyperbola, & ellipfi ducatur H1 P,
& per H, G re@a HGT, ad quam ex
A,B,K,L extendantur APET, BIS,
KNR, L MQOQ_perpendiculares fuper
CE. Dico, quod C1, comparata mi-
nor eft, quam IL, & ' ) '

IL,quam IK, &IK, D

quam I B, & maximus

ramorum in c:uiplzl eft \ G

1D, & quod quadra- \

tum menfurz I C mi-. Y. o 2 X F
nus eft quadrato 1L, L | os/v iq

in parabola quidem.

™
- "y S '
quadrato CM, & in / I
hyperbola, & ellipfi A — / . \
e P |

excmplari applicato
ad CM. Quoniamin
parabola L M poreft ' o
duplum MC in CH, nemp¢ CI (r2. ex primo ) & quadratum IL ¢qua-
le eft aggregato duorum quadratorum LM, & MI, quadratum itaque L
1 :equalq eft quadrato M1, & MC in CI bis, qua funt zqualia duobus
guadrqtls CI, MC. Quadratum igitur C I minus eft quadrato L 1 qua-
rato ipfius M C, que cft eius abfciffa, & pariter oftendetur, quod qua-
dratum C I minus ®ft quadrato K quadrato N C, & minus quadrato I
B quadrato CI, & minus quadrato AI quadrato EC,

PROPOSITIO V.& VI

f A T verd in hyperbola, & ellipfi producantur ex Q, O, H linez pa-

rallele ipfi MC, & quia 1C ex hypothefi @qualis et HC, erit I

M zqualis M O, quadratum itaque I M duplum eft trianguli IM O, &

quadratum L M duplum eft crapezij CM QH ( prima cx §5.) ergo quadra-
o - tum IL

o8




- aoum

tum IL duplum efttrianguli ICH vng cum duplo trianguli QHO, nem-
pe cum plano rectanguli QZ; fed quadratum I C eft duplum trianguli I
H C (€0 quod CH zqualis eft CI) ergo quadratum CI minus eft qua-
drato LI plano reétanguli QZ. :

-. Deindé ponamus in ellipfi Y F ®qualen differentiz , & in hyperbola
equalem aggregato D C, CF; ergo propter fimilitudinem duorum trian
gulorum GMQ, HVQ, & HVO, M IO, erit HV zqualis VO, & H
V, vel ei zqualis OV ad V Qeft, vi M G ad M Q, nempe vt G C ad
HC, feu vt D CadCF,igi- ' , ‘ ,
tur VOad VQeeftve DC

ad CF, & comparando fym-

mas terminorum ad antece-

dentes in hyperbola , & dif-

ferentias eorundem ad ante-

cedentes in ellipfi fiet O Q,

ad V O (quz 2qualis eft O

Z,nempe MC)vtYFad

YC,&eft Y C, 2qualis D

C,&YF zqualis fumma

in hyperbola , & differentie

in ellipfi ipfarum D C, & C

F; quadratumigitur 1 C mi _ ' Def 8. o,
nus eft quadrato I L re®angulo Q Z, quod eft exemplar fimiles 1. >
plano rectanguli C D in Y F, qua eft figura comparata. Atque fic de.
monftrabitur, é od quadratum I C minus fit quadrato 1K exemplariap-
~plicato ad N.C, & minus eft quadrato B I exemplari applicato ad 1.C,

& minus quadrato A1 exemplari applicato ad E C: Eftque M C minor,

quim NC, & NC, quam CI, & CI, quim C E; igitur L I maior eft,

quim I1C, & IK maior,quim LI, & IB maior,quim IK, &IA,quim

IB. Et hoc erat oftendendum . . -

~

Notzx in propofitionem quartam.

Voniam in parabola L M poteft { F
duplum M C, &c. Quadratumas - . L I nise
. - enim L-M aquale efé reitanmgn- :
lo fub abfiiffa M C, & latere recfo C F,
¢efique C H [emifsis ere@i C F s ergo L M
porcft duplam recianguli MCH .,

3

m o ~Z
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Notz in-propofitionem quintam.,

~Rit T M-zqualis MO, &c. Prapeer parallelas M 05 C H , & fimilinwdi= o
' ngm;ﬂwgﬂbrmIMO,d‘(CH. )

~ Ergo-quadratum : b
IL duplum ot triz» . . . |
guli ICH, &c, Eo > S -
'qttad uadratum 11, 1
zquale eft duobus q ua- G
/Zﬂi;IM; ML tln-v gy F
yelFangulo triangulo I Y ¢l 22U X
ML; %2:344’)'4#% an- L~ ] i
1 IM,0 LM 4qus- Km oV Ty
Fia funt triangulum s B { — o
1 M 0 bis fumptum_+ / / . :
cum trapezio CM 2, A . : — T |
H bis fumpto; & quis /7 P ‘[E ‘
prapezium CM 2 H | ;
equale eff trapezio C
MOH , cum triangy- L
Jo H© 2 ; at triangabs I M0, F- »
& srapezin-C M R fimyl fum- — —
ptis equelia funt triengulum s
1 C H, com triangwlo HO L. . -
Erge quadvstom L 1 equale ersg -
duplo srismgali 1C H coms dople
prismquli NQ2, R ,'
Deind¢ ponamus in ellipfi “. C
YF 2qualem D C, & in hy- ‘
.perbola, &c. Textus widetuy
Corruptus, quemi fic corrigendum
puto. Ponamus X F in ellipfi 4- _ o
qualem differentie, & inbyper. oo T P T L
' Zola equalems aggregato DC, ¢ CF, ... + = +oere~ - CoY

Propter fimilitudinem triangulorum, 8. Sans emin dus rei¥e Limex CG > d

@V H aquidifantes, que fecant reas Bneas conneniemes tw 2, & 0.

Erit HV ®qualis’V O, &c. Eo gusil i offen/z eft eqnalis i1 &, fgm €
HY ad V 0 in eadem proportione ;q,z;,,;;, P"{?‘"/" o dxq';‘a») Jimilindinem
triangulorum. ' )

Jgitur VO ad VQeeft, vt DC ad CF, & conuerfa proportione dein. f
de componendo in hyperbola , & inuertendo in ellipfi fiet in byperbola
QO ad OV, &c. Texrum corruptum , atque confufum clarius exponi poffe
cenfeo per Lemma inferius appofitum hac ratione. Et comparando fummas in_

 byperbola, & differentias serminorum in ellipfi ad antecedentes .

tYFad YC, & in elliofi, yt F C ad CF, & Y'F in ¢llipfi zqualis g
R eo=- - "'-‘ e D

I —y ’
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DC, quaaratum igitur, &c. Textum corruptum fic corrigendum puto; ¢ eff
Y C aqualis DC, atque T F aqualis [umme in hyperbola, f differentie in ells-
2Ff laterum DC, & CF. .

Exemplar fimile plano re&anguli CD in YF in hyperbola, & Y.C in
ellipfi, &c. Hec pofirema verba expungenda duxi, tanquam fupernacanca.

Poteft etiam ad imitationems Euclidis reperivs multitudo ramorum inter feu
. aqualium , qui ex origine duci poffunt in eadem comifectione. Itaque guoties PROP.L,
menfura fuerit comparasa , [Cilicet aqualss femifis laterss reéts , tnc dwo tap- Additar,
tum rami inter [¢ aquales & puniio originis ad virafque partes axis ducs pof-
Sunt in qualibet conifectione, eruntque slli, qus ad serminos L 1 cuinslibet or-
dinatim applicate L | ducuntur ab orsgine
I, nam cfficiuntur duo triamgula IML, & F
I M1, que circa angulos equales ad M, nt-
pe rectos, habent latera equalia, feilices I,
M, ¢r | M medietases ordinatim applicate, N
& fegmentum axis | M inter ovdinatam, & 1
originem cft latus commune; exgo bafes, feu o,

yami I L, & 11 funt 2quales. Reliquivero .
yami [upra, vel snfra terminum eiu[dem ordinatim applicate minores , aut ma-

gores funt ramo ad cins terminum duito 5 quarce dwo tantum rami ad virafque \
arte axls inter [¢ aquales ducs poffins .

Rurfus quadratum rami 1 4 remotioris 4 comparata [uperas quadyatum ra- PROP.

mi 1 L propinqusoris ( in parabola quidem ) rectanguls fub differentia, & fub 11. Add.
aggregato abfiiffarnm m.'mdem ramorum ; in reliquis vers [eFionibus rectan-
gulo fy& differentia abfeiffarum , & [ub reits linea s ad quam fumsma abfiifa-
yum eandem pryortiamm habes , quam latus tyanfucrfim <d fummam in hy-
perbola, & ad differentiam in ellipfi lsserum.tranfuerfi, & recti. |

Bt primo in parabola, quia quadratum 1 A equale eff quadrato1C cum qua- 4. huias
drato abfliffe C E; parviterque quadratum I L aquale eff quadrato einfdem I C '
cum quadrato abfCiffe C M ;5 ergo exceffus gua rati 1 A Jupra quadratum 1 [ ibidem,
equalis off differentia quedrasorum EC, 7 C M ; ed exce(fus quadrati E C
fupra quadraswm M C equalis eff recfangulo , cuins bafis aqualis eft fumma Le-
serum E C, & C M ; alsitudo vero aqualis ¢off E M differentie laterwm corsne
dem quadratorsm (vt de- : ' - . :

" ducitur ex elementis ) igitur v
exce(fus quadrasi 1 4 [upra
quadratum 1 L aqualis cft
rectangulo 5 cuins bafis ¢ff ol
[umma abfeiffarsm EC, C
M, altitudo vero E M dif-

Jerentia carundem abfiiffa c
o A /<'

L
Secundo in hyperbole, & - ];_;
ellipfe fiat exemplar NT ap- / '\
plicatum b abféiffam CE. I
Et quia quadratam 1 A «-

quale cft quadraso cinfdem .

B a : ¢
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1.C cums exemplari N'T , & quadraturs 1L aquale ff quadrasacivfdem 1C curw
exemplari 2_Z . Ergo exceffus quadyati I A fupra quadrasum I L aqualss oft
" differentia exemplarivm NT, & 27 Pioftes ducatur reita 2N : qusa trian-
guls AN S, ON 2 equalia funt triangulo » cuins bafis aqualis ff Jumme re-
Garum NS, 02, - ' .
altitudavero VR ,vel , cC =ZTX H «
M E, funsque illaduo T
tridgula aqualia tra- '
pezio NO LS fineo : "
exce(fui treanguli N -
H S, [upra triangs- VAR
lumHO ,Qz,erfa trid- / T
gulum cuins bafis - / , i
quatnr f[umme ip[a- |
rum NS 5 0 2_alti- [
tudovero EM , equa- : G
le eft differentiatria-
gulorum NHS, O H .
Q. Et fimiliter eorym dupla , [eilices rectanqulum s cuius bafis equalis ¢ft fum-
me N §,0.2, altitudo wero agualis M E, erit differentia exemplarinm recta-
gulorum NT , & R7Z; fed [fumma altitudinum V H, H R, [eu fumma abfcif-
farums C M, C E ad fummem bafium N S 5 O 2 _eandem proportionem habet y
quam vps HV ad vnam 0 2, fen quam latus tranfuerfum DC ad [ummam
in bypsrbola , & ad differentiam inellipfi lsterums tranfuerfi DC, rreti CF:
Igityr differewtia exemplarium N T, R Z, [¢e exce(fus quadrati I A [upra—
adratum I L equalis eff rectangulo contento [ub EM dz’;j’érmtia abfeiffarum,
& fub fumma ipfarum N 8, ¢ 0.2, ad quam [umma abfcifiarum eandem pro-
partionens habet, quam latus sranfuerfum ad fummans in byperbola, & ad dif-
' ferensiam in ellipli laserum sranfuerfis & recti, quod Sfuerat-propofitum .

MONITV M.

NP X cvaria difpofitione termivorum proportionalitatis Jeilicet duo-
rum antecedentinm o @ duorum confequentium confurgunt
plures modi argumentandi , quorum aliqui in clementis ex-
VT2 pofiti non funt 5 aliqui vers ﬁgm'ﬁcanéij?u’mis vocibus 5 @
brewtns sndicantur in textu AmZico s 101tUr 5 M€ epius répctatur proltxﬂ-a
expafitio modorum argumentands in proportionalibus , @ non proportiona-
libus , qui cumulate inferuntur in demonfirationsbus Apollonsf opere pre-
tium erit eos [emel hic exponere , | -

LEM:
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LEMMA L

Si quatwor quantitates eandem proportionems habuerint , antecedentes
~vel confequentes ad terminorum [wmmas s cvel differentias 1 eadem va-
tione erunt 3 @ € contra. \ '

Abeat AR ad BC eandem proporsionem,quim D E ad EH : [fequitur pri-
H mo, quod AC 4d C B fit, vt DH ad H E; & husnfmodi argumentatio
wocatur in elementis compofitio serminoriem propertionis: staque fumme antece-
dentium o & confequentium ad eafdem confequentes [unt etiam proportienales:

i verg ex eaderm hypethefi concludasur , quod AC ad A8, fit vt DH ad D E,
Wt nimirem [umme terminoyum proporiionis-ad antecedentes fint proportiona-
les: quod quidems manifeftum eff; nam pofita fuit AB ad BC, vt DE ad EH;
erit inuertendo CB ad B A, vt H E ad E D, & componendo C 4 ad A B erit
vt H D ad D E : modo huiufmodi argumentandi forma innominata eft; poteft
antem breyitatis gratia appellari , Per comparasionem fumms terminorum ad
antecedentes . ‘ : :
Secundo concluds poteft, quod AB ad A ,
C (it vt DE ad D H quia, vt in primas . A 3 c
parte dictum eff, AC ad AB erat vt DH - '
4d D E, ergo inuertendo A B ad AC erit T .
vt DE ad D H : hac argumentandi forma
~wocari poteft , Per comparationem antece-
dentium ad terminorum [ummas. : ,
Tertio concluds poteft : quod BC ad C 4, fit vt EH ad H D ; nam componen-
do AC 4d CB , erat vt DH 4d HE, quare inuertesdo B C ad C A erit vt E
H 2d H D, & hec arqumensatio fieri dicetur comparando confequentes ad ter-
minorum [ummas . .

Dceinde fint cadem quatsor proportionss

RGN

H

les sn fecunda figura , nimirum totum A B : B
g A c

ad fegmentum eius B C fit vt totwm D E o .

4d portionem eius E H ; tuncrefiduum AC H . E

4d C B erit, vtrefiduwm DH ad HE;hac
argumentatio ficri dicitur in elementis, di- - '
widendo termimos proportsonis,efique comparatio differentiarim terminorum ad
Confequentes . ' '

At fi concludatur ex eadem hypothefi qued AB ad A C fit v+ D E ad D Hj
hec argumentatio in elementis fieri dicitur per conwerfiomem rationis efigue
comparatio antecedentium ad differemtias terminorum. '

Poftea ex cadem hypothefs fequitur quod AC ad A B fit vt DH ad D E : quia
per comucrfionem rationis, feu referendo antecedentes ad differentias terminorum
¢ff ABad AC, vt DE ad DH; ergo inucertendo A C ad A B erit vt D H «d
DE, & hac argameniatio inmominsia fies comparandy differcntias serminoram
ad ansecedemtes . : ' S

: Tandem
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T andein ex eaden kypothefs fequitur, quod CB #d C A fit vt EH ad HD :
sams dinidendo eft vt AC 4d C B, ita DH ad HE; exgoinnertendo BC ad C A
erit vt EH &d H D : & hac argumentatio innominaia fiers dicetur comparan-
do confequentes ad dereniffiias terminoram ’

"LEMMA II,

Si prima AB ad fecundam B C maiorem proportionem habuerst quam
tertia D E ad quartam E H; comparando antecedentes ad terminorum
[fummas habebie AB ad AC masorem proportionem quam D E ad D H.

Flat AB ad BF , vt DE 4d EH ; erit BF maior quim BC, atqne AF ma-
for quam AC; ergo AB 4d A F candem proportionem habebis guim D.B
4d DH; fed cadems A B ad minorems A C maiorem proportionems habet quam
ad A F maiorem , ergo 4 B ad A C maiorem proportionem babet quim D E
MdDH. .
Sec;ndo‘ 4@em pofitss 5 dico com- A R ¢ F
parando terminorum f[ummas ad an- ot
tecedétes AC ad A B habere mimorem D £ H
praportionem quim D H ad RE. T i
2uoniam ex precedents cafu AB ad
AC maiorem propertionem habebas
quim j) E ad D H s igitur imcfrtmdo
C A ad A B minarem proportionem.. A
habebit quim D H 44’3) é. A F ¢ B
D

4

Tertio, dico quod comparando con-
ﬁjumte: ad reyminorum fummas BC
ad € A minorem proportioncms habe-

3 v t -t

bit quim EH ad HD; quia (ex hy- ‘
pothefi) AB ad BC majorem proportionem habes quim D E ad E H componen-
do AC ad C B maiorem propartionem habebit quim D H ad HE , & innerten-
do BC ad C A minorem proportionem habebit, quim EH ad HD.

Ruarts, §fdem pofitis in quarta figura , dico quod comparando differentias
terminorum ad confequentes AC ad C B masarems proportionems habebst quam »
DH ad HE: quia ex confiruttione AB ad BF eff, v¢ DE ad E H, diniden-
do AF 4d F B erit vt DH 4d H E; f¢d AC maior ¢ff quim A F, & C B mi-

_ wor, quam F B; igitur AC ad C B maiorem proportionem habebit quim AF ad

F B s & proprcrea AC adC B maiarem proportionem habebit, quam DH ad HE .
,zrgi,m&, dico quod & contra, comparando cotZEqumtes ad differentias termi-

" norum C B ad C A minorem proportionem habebir quim B H ad HD. 2uias

4dH-Do -

Ibidem.

(ex precedenti cafu) AC ad C B maiorem proportionem habebat Zmim DH ad

H E ; erg inncrtendo C B ad C A minorem progortionem bhabebit qguam E H

. Sextoydico qéod comparande antecedenses ad differentias terminorsm B A ad

AGC minorem proportionem Iu_ée&it-guém EDadDH, Quisex mﬂméz;nc
S R AB
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ABsd BF off vt DEad EH; ergo AB ad AF off, vt ED #d DH; [id B 4
ad majorem C A habet minorem proporsionems quim ad F A; jgitur BA ad AC
minorem proportionem habes quim ED ad DH. " -
Septimo, dico & contra , quod comparando differemtias terminorum ad ante-
cedentes C A ad A B masorem proportionem habebit quim HD ad DE., Quo- |
;;iar:’ s ex pracedenti cafu, 54 &d AC minorens proporsionem habebat qtmn E ' 4
D ad D H ; sgitur innertendo C A ad A B maiorem proportione t qui
DDl ;g rem p oporsienem habebit quam

- LEMMA IIL

Si quatuor quantitates eandem rationem habuerine homotogorum fum«
ma, vel differentic in cadem ratione erunt, '

OSte»ﬁ;m enim fuit in clemene S

tis , quod proportionalinm om- f,\i ‘ __ B c.F
wes antecedentes ad pmmes confequene I
ses ‘candem proportiomem habent, P E H

quim vna antecedentinm advmam s
confequentum . Similiter offenfum .
fuits quod [ totuns ad totum candems , '

rationem habuerit, quim ablatam A . F e B
ad ablatum , & reliquum ad rc/t'qm'i , ' - ~
-t totam ad totum [¢ habebir 5 fed D H E

wno verbo homologorum fumme, vel
differentie_in cadem ratiome erume
Fuxsd Arabsci expofitoris compendivm,

LEMMA IV.

Si prima AB ad fecundam D E maiorem proportionem habmerit
quam tertia BC ad qnartam E H ; dico , quod comparando homologorum
wmmas AB ad D E maiorem proportionem habebit  quam prima. cum .
tertia jdeft A C ad [ecundam cum quaria, ideft DH, -

14t BF ad EH,vt ABad DE; ergo AB 4ad DE ¢ff, vt AF ¢dDH; fed o
AF maior eff quim AC, igitur AF ad eandem D H maiorem proportio- Lem. 3,
_ mem habet, quim AC; & ideo AB ad D E maiorem proportionem habet , quim
Secundo ii[dem pofisis, dico, quod tertia BC ad quartam E H minorem pro-
portionem habet gnam AC ad DH. '
Fist vt BC 4d EH, jta IBad DE, ergo CB dd EH efi, vt C I ad H D;
fed A B muioreff quim 18, & ideo C A maior quim C1; sgitwr 1 C adcandem

Ibidem .-



Lem.3.

Ibidem .
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D H minorem roporbionens habes quim AC, & propterea’B C ad EH minorem

:proportionem babebit quim AC 4d DH. R

Tertio yfdem pofitis in fexta fi- : T
gura, dico qued comparando homolo- T Lo
gorum differentias prima A B ad fe- ‘é:g ASRSELE S
cundam D E winorem proportionem 1 _— E K ‘
habet quim differentin AC «d dsffes v = —
rentiam DY . . s

Fiat BFadEH ,vt ABad D
Esergo AF ad D H eff vt A B ad '

DE, fed A F minor eff quam AC, ) A F C P
ergo A F ad eandems D H minorem ' MR
propertionem habet quim AC: & D H _E
propreres AB ad D E minorem pro- ' '
portionem haber quim AC sd DH . ) hab

Ruared, dico, quod tertia C B ad guartam H E minorem proportionem haves
quim differentia AC ad differentiam D H . Quoniam ex confiructione A B ad
DEcfvt FBadHE,erit FEad HE, vt AF 4d D H ; fed C-B minor
¢ff quam F B, 42714: AC maior quim A F, & AF ad eandem D H minorema
poportiamm habet 'qu)m AC; igstur C B ad H E co magis W" IEROrEm.

“proportionem quim AC ad D H que crant ofendends,

SECTIO TERTIA
'Continens VIII IX. X. Propof. Ap'o'llonij.', .

QI menfura fuerit maior comparata , dummodo in ellipfi minor
S fit medietate axis tranfuerfi ,; tunc minimus ramorum in .fg:
&ionibus eft, cuius potentialis abfcindit 2 menfura verfus origi-
nem in parabola (8 ) lineam #qualem comparatz, in hyperbo-
la vero (9) & in ellipfi (10.) lineam, cuius inuerfz proportio

“ad illam eft, vt proportio figura; & reliqui rami, quo accedunt

ad minimum funt minores remotioribuss & quadratum minimz
minus eft quadrato cuiuslibet rami affignati in parabola quidem
(8) quadrato exceflus fuarum abfcifflarum, & in hype;bol.a (9)
& ellipfi ( ro.) exemplari_ applicato ad exceflum {uarum inuer-
farum., : '

It itaque feGio A BC, & menfura IC » inclinatus, fiue tranfuerfa EC,
S dimidium ere&i C G, centrum F, origol, & IH in parz}bglq fic ¢qua-
lis CG, & in hyperbola, & ellipfi FH ad HI fit, vt FC dimidium incli~

~ nati, feu tranfuerfe ad C G, dimidium ere®i, & edué&ta ex H perpendi-

culari H N, & coniunéta reta N I; Dico N I minimum effe ramorum..
- | , egredien-




egredientium ex I, & infuper, propinquiores illi minores effe remotiori-
bus ramis ex vtraque parte, & quod quadratym IN minus eft quadraro
MI (exempli gratia) in parabola quadrato QH, in hyperbola, & ellipfi
exemplariapplicatoad QH. Quoniam quadratum HN in parabola ¢qua-
leeft HI, nempe CG inH C bis ( 11. ex primo ) erit quadratum IN ¢qua-
le IH in HC bis cum quadrato H I ; at quadratum M Q zquale cft H1I

- in QC bis (11. ex primo)

d

eft ¢quale duobus quadra- I —e
tisIlHLHQ, & IH inH 2 g
Q_bis ; igitur quadratum I Y e
. M zqualeef IH inHC N
S

igitur quadratum M I ¢qua- : ;
le eft IH in QC bis cum., /C_..u
quadrato I Q hoc autem F,.z..-_{ I\

F ~ ' \ AN

funt zqualia quadrato N

vnd cum quadrato H Q. A
Quadratum igitur M I ex- , :
cedit quadratum N I qua- o
drato HQ_ [Et conftat quo-

que , quadratum I L exce- ,
dere quadratum I N quadrato P H ; atque P H ‘maior eft , quim Q H,

ergo I L maioreft, quim IM, & IM,quim NI. Ponamus iam B I
perpendicularem {uper CI, ergo quadratum BI equale eft I C
in IH bis'( 11.ex primo ); quadratum igitur IN minus eft
quam quadratum BI quadrato T1H. Et quia quadra-
tum OR ¢quale eft CR inIH bis excedet qua- "
dratumIN (quodeft ¢quale quadrato IH, -
. & I H in HC bis) duobus quadratis -
HI, IR, &IH in IR bis, nem-
pe quadrato RH; arqueé fic -
conftat , quadratum.,
AT excedere, ,
quadratumIN quadrato DH; eftque
D H maior , quim R H , igitur
I A maior eft, quim I O,
& I0quimIN. Et S
hoc fgropoﬁt:qm PR
crat, ’ . - . s :

bis cum quadrato IH, qu% 23y
0/ —— R

C PROP.

* Conicor. Lib. V. | 17
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"PROPOSITIO IX. &X.

‘ T in hyper-

X bola (y lp o.)
& ellipfi educa-
musre&aslineas,
GF quidem feci-
tem ADin 2, &
N H occurrétem
FGinS, &1S
fecantem C G in
T , pariterque M
Q_fecantem F G
inm,&I1T inX,
& ex punctis m, S,

- x educamus inter

Prop-1. h.

’ . M{,XI}, SZ Pa" B
ralle 0
LA

N S, M X re&as

.

Ey

las ipfi CI.

Etquia CFad C

G,nempe FHad A
HS pofita eft, vt
FH ad H I erit HI 2qualisH S;

guadratum igitur I H eft 2quale,

uplo trianguli IHS , & quadra-
tum N H ¢quale eft duplo trape.
zij H G ; quare quadratum NI

@quale eft duplo trapezij 1G; -
~ fimiliter quadratum I

equaleeft
duplo trianguli IQX, & quadra-
tum M Q_eft zquale duplo trape-
zij QG; itaque quadratum exIM
2quale eft duplo trapezij I G cum
duplo trianguli= S X, quod eft -
quale plano m#: Et CF ad CG,

~ nempe proportio figure eft, vt S Z,

Lem. lg'hv

Def.9.

nempe Z X ad Z 7 (& hoc quidem
propter fimilitudinem triangulori)
quare comparido priores ad fum-
mas terminorum in hyperbola, &
ad eorundem differentias in ellipfi
fiet XZ (queeft zqualis ipfi X »)
ad X m, vt proportio inclinati, fiue
tranfuerfe ad latitudinem figura

comparata; igitur planum = » eft exe

v

X E

:f;plar » eftque applicatdm ad X»,
nempe .
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nempe ad QH. Eodemmodo conftat, quod quadratum I1; i
_ dratum I N quantitate exemplaris appli::]a:i zg HP, gcm #&ﬁgﬁ
BI excedit quadratum IN exemplari applicato ad 1H, Sevquad. quadra-
m tum 1 O excedit quadratum I N exemplari applicato ad R H. ( eo quod |
quadratumR I zquale eft duplo trianguli RV I, & quadratum OR ng
le eft duplo trapezij R G, at in ellipfi qaando OR cadit infra.centrum.R Prop1.b.
equale eft duplo trapezij RK; quadratum igitur O1 in ellipli =quale eft Prop3.h.
duplo trianguli KEF, quod eft zquale FC.G cam duplo trapezij V.F
. igitur quadratum OI in hyperbola, & eHipfi éxcedit duplum'ttapezij 1G
o ¢ quod eft 2quale quadrato N 1) duplo trignguli-V Ss, quod eft zquale,
exemplari applicato ad R H: & fimiliter. patet, quod quadratum A I ex-
cedit quadratum N I exemplari applicato.ad. ) H, efique D H -maior
quim RH, & RH maior quim IH; quare Al maier eft, quim Q I, &
O1I maior, quam BI, & BI, quim NI, &:quodlibet horum duorum ex-
cedit NI poteftate plano iam digto, & hoc erat oftendenduii..

o

g

 Not in Propofitiorigin VI,

SI menfura fuetit maior eomparata, dymmodd. in ellipfi fit portiatran:
a fuerfz , non maior medietate ipfius , tunc minimus, &c. i puto ley
gendum : Si menfura fuerit maior comparasg, dumisodo in elspfi ,,,',3,,,:/,', vse-

1 dietase axis sranfucrfi, tunc minimus, e, Nam fi menfira fim PUlfer equsl
Ulis femitranfuerfo, stunc qui- R R N

" dems origo effet sn centro elli- . . )
- pfis s quare vndecima propo-
Sivio huius e[fér fuperflua,in .
qna [upponitur origd in ipfo- .
met centro cllipfs. Animad-
wertendum eft qued.in hac
propefitione menfira necelfa- .
 rio fumi debet in axe maiori
ellipfis; quandoquidens menfu-
ra 1 C ponitur masor , quim A
CG, & CF maior quimC1, , o
rgeC F mesanof gudmt CEsy \oo 0 0 0 i iy T
d'”‘”‘“‘*ﬂ’””;ﬁﬂ"!’“” By sy e L s
EC maior crit duplo husus, f¢d vt E C ad dgplum.C G ite eff- guadvim E€
ad quadyatum Reits axis esufdem ellspfis :\crgo ECeff maior Z’:'rm axiumo
ellipis ABC, ' _

b  Et edutta ex H perpendiculari H N, &c. 1deff ex H educ?a H N per-
pendiculari ad axim C1, que fecet feFionem in N, & innits recta N1, pars-
serque dullis reliquis ramis 1M, 1 L, 1B, 1 A, asque sb corum terminis ad
axim extenfis perpendicularibus 5 vt in propofitionibus quarta, quinta, fextas
Jactum eff . . o

Quadratum H N in parabola zquale eft HI nempé C G in H C bis
(pnm?. ex quinto ) &c. Hoc deduci me poteft ex prima propofitione buins libri,
RS , 2 T T fd

LS. D SN, S Y

S E

Can 0T e
.

Sran oV s
\ L .
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f58 posius-ex vsidarima Usbrs priwiy
q}emqmbmﬂlvdqwn-
lp comtepto - fub Abfeiffa H €. .
, &' daeye vek¥o, cfigwe rodiungur
: ﬁbﬂc,éﬂfmxdt.‘ht(}’
quisdriiwm H
walbe a&‘Mgwb REG,
0¢ mgfe:?elhu aalo dudbis !
uhdmrs IH, 'HQ_, & IH ih:H -
bis., &c. Pof hac verbu fuhnim-
clarétayis gratiay CHwH
:g:h: cqudég;;d ‘?‘:ﬂ,m H l
wucmdn ..‘2_@11.3[. Soeerd
ctrutum BI. aaquabeﬂl:
ICin Iil

clarior reddatur demifirasio; fubiun-
g0, feilicet duplo meitaguli CH1 vna

cuns duplo quadyesi HA; tods-antem -

quadrasum N I cquale duplo reitan-

;BT Ry é vmico me HL,“ o

ago .
Bt qui qwa&ratum OR mth-

leaft CRiinIX bis, &6 + -
Subiungo hanc declarationem.
Scilices dapla xectanguls C H
I, & auplo q wadrats H1 cum
duplo reé'hxgalz RIH. 2ua-
re guadratwm 1 O aquale cff
quedrato B I, duplo guadrati
H I, duplo rect i RIH,

/\\\
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A
bis J&c. Hic paritersub - . -

é' loreﬂ'aa L CHI: ﬁd

ati H R & ualteﬁ
dmto R1I, quzato z H [
duplo rectanguli RI1H, Ergo
quadratum 10 aquale eff gua-

Y (YSREIN S
Vol R
A (RS Y

'A‘( NSy

’ . r~
\t\\~_,. o

A RN ‘ .V"f.'fu:)

drato H R, quadrato H I cum duplo recanguli C. H 1 wm NI Pr NS s
dratum 1 N aguale quadrato 1 H cum duplo reﬂmgnlz{' H 15, j.&s
poedieati 19 1y wmmfwmm HR, .-
- TN REES TS NES WY W ¥ k,s.
. .'a_ \:\-‘3
YTt 'f):.; D
N SRR “w\".. Sl S *
- (PR TR Y ey T "}.‘(‘,' ) ¢
- R ) St Il ) -
L e RE
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Notz in Propofitionem IX & X

' T in hyper- .

8 A bola,}:&:cl- ¥
lipfi educamus G {4
FadsexAD,&

HN ad sex FG, ’
- &1SadTexC : FL

- G, fi edu&a oc- ,
currat fe&ioni ad ' )
A,&MQpofita : cl G . L

admexs, FG, ) 7
&XinlIT, &ex M m\: = /{
m, SX, my, £, A Y N
87Zinter NS, M H. n
X, &c. Eadé phrafi

" ntoncinna expini- :
dar uninerfa <ows ' NNV 4
feruXio hasus pro- - P ~lg — \o
pofitionis 5 sdeo cu~ L vi{ioe " "\
raul tam reddere, A B e o

tlaviorem dicendns, - - B S
Edecamus reifas linons G F qnidem fecantim AD im 2,.6c.

h Quadratum'igitur I H eft ‘@quile triangulo IH S &c. Loz nimirwm .
iDuadvatam 1 B o wqnale duplo 3ffielri, o reckingubi HEXRB TH S

i Bt Gmifiter qhadratum I Qiequalé et duplo trianguli IQX, &, -sé-
licet duplo trapezij 1Sm 2 cum duplo trianguli Sm X }

k  Ethoc quidem propter fimilitudinem triangtlotuin, at' componthdd
proportionem in hypetbola, tum inuertendo ; & reflecténde in éllipfi
fit, &c. Huiufmodi verba incpta ad conclufionem’ inferendam ‘commudani ohf-
cendo ; 2uare tomparando priores ad fummas terminoram i% hyperboliy & ad
corum differentias in ellipfi fit, cFc. Qua quidem pxpedird (o in primd Praies

~ cedentinm Lemmatum oftenfum cff) pra_gri[mkm decdramt. - -

1 Vt proportio inclinati, five tranfuerfe ad lacudiném figur omparas
tee; igitur planum m 5 et exemplar, &c. Swbiniigo: yrans , Ot d¥PBeri off ¥n-)
quinta, & [exta huins , poteft hic demonfirari , quod figura m » Jimilis ef? ef,
que continetuwy lasere tranfuerfo EC, & fumma in &jﬁgrbm, & difBreminin
ellipfi laterum tranfuerfi, & rects inxta definitiones vi¥anim, & vonam. =

m Quadratum RI 2quale eft duplo trianguli RV I, & quadratim OR i . .
hyperbola zquale eft duplo trapezij R G, & ih elliplt @quale eft duplo-
traperij R K, 8c. Legenitm poid qimdrision R Y Bjuale of duplo $riangili | poe
R W1 & gaddyidin 6 R quilk off It'rnpeg' R G 2 b ellipf quando '
U R cadit Infi cemtyum \F:> dqnale o> apezd R K, V. Deinidd
ynam Srivndilum R ¥ 1 [ilt[i} triangido Y B S proptey pvallelas 7 R 33
H bheb Mrimngidlam RV I erivyaogne iflciknm, & recksngtlam . Poffes pas-

dratum




Prop-1.h

PROP. Pl . N9 .
1L Add. & breusfismi aqualis ffucrst abfciffa rami breuifsimi., erunt saxsummodo tres

\

8.huius
9.10. h.

22 - Apollonyj Pergzi
dratum O R aquale eff duplo trapezg RCGO;

" Sed in ellipfi quando ordinata O R cadit infra
centrum F, tunc quidem duéts EX Jpa;allelq___. ‘e
CG, quz fécet G F in K, erit quadyatum O R
quale duplo differentie triangulorum FRo, &
FCG, fes F E K, que differentia aqualis cft
trapezio R E K o, ideogue dub quadyata ex I R,
& ex RO, ideft quadratum ex I O aquale erit
triangulis FCG, & 1 RV bis fumptis dempto
duplo trianguli FRo. .~

Quod eft gquale triangulo F C G cum>

- duplo trapezij VF, &c. Addo,quavidentur
in textu deficere, [en cum duplodifferentia tria-
gulorum 1V R, ¢ F R o. In hyperbola vero ,

quadratum 01 aquale eft [patioréctilineo V' 1C G o bis fumpto , quaye in hyperbos
la, & ellipfi quadratia O 1 aquale eff duplo trapez§ 1C G S cum Jupo praagyli V- a s,

Qupd eft ®quale exemplari applicato ad RH, &c. Hoc enim conflatex
s, que fupra diita fant. o _
~ Eftque D H maior in hyperbola, quim RH, itaque A I maior, quim
OI, & OI in omnibus maior, quim BI, &c. Textum bunc corrupensm fic,

reflituo : Efigue D H maior , quam RH , & RH maior quam JH;itaque A%

majior ejl,'qtdm 01, & 01 maior quam BI,

Similiter , vt in pracedenti fectione faltum eff reperiem;" smnititudo ramos

rum inter [¢ aqualium , qui ex origine ad f¢Zionem duci poffunt . Exiffentes
merfm: 1C maiore, quims comparata, Ji-différentia abfiflarnm rami masoris,

yami inter (. aquales ; ff vero maior fuerit, duorami folummodo equales erunt ;
at fi fueris minar eadem abfeiffz, erunt quatuor rawss sentim. equales inter fe .

Et primoramorum 10,6
brewifsimi 1 N abfisffa fint R .
C> H G, & eorpm differens - .
sia R H, fitque R-H aqualis, -~
HC, ¢ producatwr OR per- . .
pendscylaris ad axim quonfe .. . .
que feces [ectionem ex ajters. .
parre in puniio v , coniunga- . ; |
surque ramus 10. Dscoquod . : -
tres rami 1 05 1.0, I C\tan~. .
sismodpsnter (¢ aquales Junt;. . RSt : .

niam quadrata in para-_ . P S

_ bola rettarum RH, & HC,, | S '
Jou in byperbole , grellighy . T

rectangula exemplaria inter /é Similia applicasa #d R H, & H C equalia funt

inter [e, cum corum lasera hamologa R H, H, C agyalia fuppofiia fint; efique.s

‘xﬂﬂ"” q“"drd” "‘4”‘ 10, wello, ﬁ”:l\c-\/ﬂﬂrl‘ sadyatum rams 5"‘1

sifsimi, I N equalis quadrato R.H , wel C'H ig \parabola, & in reliquis

Jeitionibns, exemplartvys fimilibns applicatis 4 safdews recias aquales R H,
: ' HC;

\ EAAY

P

o
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HC ;5 igitwr pradicti exce(fus tam in parabola , quim in, reliquis [e2¥ioni-
bus aquales [ant inter [¢, & ideo quadrata yameram 10,10, IC, & rami ioff
equales erunt: cumque guilibet alius ramus fupra,vel infra ramum 10 maior,
vel minor fit illo, non erunt plares, quam tres rami inter [ equales,

Secundo H D dtpﬁrmtia abfciffarum rami I A, & breusfsimi 1 N fupponatur

maior , quim H C que eft abfis(fa breuifiimi rami I N ; & produlta fimiliter
ordinata D A Vitra axim ad fectionem in a, & coniuncia 14; Dico, quod. duo
yammi tantwmmode 1 4, & 14 inter [¢ equales funt : 2uia H D masor eff , quim
HC, erit quadratum ex H D maius quadraso H C ; pariterque exemplar appli-
catsum ad H D masus erit exemplars ei fimili applicato ad H C , ¢ ideo tam_s
quadratum I A, quam 14 maius erit quadrazo 1C, cum quodlibet illorum ma-
s0r exce(fs fuperes quadrasum bresifims yamsi IN quam quadratqm I1C, qua-
re 2am ramus 1 A, quam 1 a (qui aquales funt) masores erunt, quam I C, ¢r
ideo maiores quam intercepti inter I1C, & LN, pariterque maiores, quim in-
terpofiti inter IN, &' L A, & minores omnibus al's, qui infra ipfos cadunt ,
Luapropter duo tantiom rami 1 A, I & ab origine ad fectionem ducs poffunt in-
ser [¢ aquales. :

Tertio fint due abfeiffarum differentie HP, & H I aquales inter fe, ¢ qua-
libes earum minor HC abfciffa rams breuifsimi, & producantur perpendicula-
res ad axim L P, BI, donsc conueniant ex altera parte cum feltioneinl &b,
coniunganturque rami ad l, b. Dico, quatnor ramos IB, I L, Il, I b equales
inter [¢ tantummodo ducs poffe; quia, vt diFum eff , quiliber corum fuperas ra-
mmsem breifsimum I N potentia codem exce(fi, erant rady spfi IB, IL,1/,1b
aquales inter [e, reliqui vero [upra, & infra ipfos maiores, aut minores erunt,

@deo non poffant duci plures qudm quatuor ramsi iam dicti equales. Quod
eras oftendendum : :

Et infuper quadratum rami
a breuifsimo remotiorss fuperas
quadratum rami propinguioris,
in_parabola quidem reitangulo
[fub exceffu s & [wb aggregato
differétiali fuarum sbfciffarum

abfiiffa ramsi brestfsimi, in

relignis vero [ecFionsbus recti-
' gulo [ub codem exce(fi differen-
tialiy & fub rectalinea, ad quam
[fumma differentialis eandem
proportionem habet , quam latus
tranfucrfum ad fummam in hy- o
perbola, & ad differentiam in ellipfi lateram rects, & tranfuerfi, -

Quoniam in parabola quadyatum I L fuperat quadratum 1 M eodem exceffis,
quo quadratum H P fuperat quadratum H 2 (cumquadratum H P, atque qua-
dratum I N fimul fumpta aqualia fint quadrato L I, & quadrats ex H 2, ¢

‘ex 1N equalia fint quadrato 1 M ) fed exce(fus quadrati H P fupra quadratum
H R equalis¢ff rectangulo fub P 2 differentia, & PH , H.2, fumima laternm

eorundem quadratorum contentos igitur quadratum 1 L fuperat quadyatum ra-

PROP.
1V, Add.

Ex 8.hu, _

mi I M propinquiorss breuifsimo I'N recFamgulo fub P 2 _exceffu, & P H 2.,

4&greg4to

-
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aggregato differentiali ab- -
[eiffarum ramorum 1 L, I [ F
M ab abfiiffa rami bresifc ! N
Sfimi., ' .
Pari modo in b]perhla,

/ & ellipfi quadratum 1 I, Su-
" perat quadratum I M eod?
Exo.roh,exceffu , gno exemplar ap-
phicatum ad H P fuperar
exemplar applicatum ad H
; fed differentia exem-
plarium applicatorum ad H
P, & H 2 equalis eff ye- -
flangulo fub P 2_exceffu
differentiali, & reitalinea ) .
compofita ex X m, & ul, ad quam femma
differentialis P H Q_eandem pr:portiomw
habet, quam latus tyafuerfum ad fummanm
in hyperbola , ¢ «d differentiam in ellipfi
laterum tramfuerfi, O rel¥s , vt in motas
propofitionis 5. oftenfum eft ; igitur quadra- -
tum LL fuperat quadratum I M iam diite
rectangulo fub P 2, & fub Xm, & uls
gwod erar offendendum .

'SECTIO IV

Continens Propofit. VII.
& XII . APO”OHI] '

QO fuerit menfura A | o
D minor com- — ; A
parata AE, (12.)auc
{it pars linez breuiffi.
mz, & axis in ellipfi
{it maior , erit AD
breuiflimus ramorum
egredientium ex ori-
gine eius in omnibus
fe&ionibus, vt funt F
b,GD,BD, CD, ,
- & proximior illi minor eft remotiore ; nempe FD quam G D, &G
D,quim BD, - Quia

J .

4

2

oy



Conicor. Lib. V.

b Via AE eft line a breuiffima , igi-

tur FE maior eft illa; itaque an-

gulusF A E maior eft, quim

€ AFE; Ergo ille eft multd maior quim

AFD, quare F D maior eft; atque fic

d patet quod GE maior fit quim EF, &

ideo angulus GFE maior eft, quim E,

GF; igiturangulus GFD multd maior

eft,quim FGD, & propterea GD ma-

ior eft, quim D F, & fimiliter B D,

quim GD, & DC, quam AD,&hoc
crat propofitum,

NOT E.

SI fuerit menfura A D minor comparata A E , &c. Senfus propofitionis
clarior fic reddetnr; Si fuerit menfura AD minor comparata AE, quein
ellipfi fumsi debet in axi masors eius (12.) aut [t pars linee bresifsime 5 erit
A D minimus ramorum FD, GD, BD, CD, cgredicntium ex orsgine eius in

omnibus [ecFionibus, & proximior illi, &rc.
b Quia AE eft linea breuviflima, igitur, &c. V7 confirutio compleatsr fu~

biungo: Igitwr [i coninngansur reile lince EF, BG, EC, EB, & reits lince
. .AP,FG,GR, AC erit F E maser, quim AE .
C Ergo hic eft multd maior, quim AFE, &c. Senfus clarior reddetuy hac
ratione : Ergo angulus F A E multo. maior eris, guam AF D, qus ¢ff portio ms-
y moris anguli, guare F D fubtendens angulum maiorem eft maior, quim AD.
d Igitur ipfe multo maior eft , &c, Superadde; rationem illationss dicends;
Et proprerea angulus G F D masorem ¢xcedens erit mwlta maior 5'quam FG D,
qus portio mineyis cft . \
" Manifeftum ¢ft in prima figura propefivionis 7. qiando A D eff portio axis
minor comparata, qued tunc ex origine D duo tantummodo rams inter [ aqua-
les ad virafque partes axis duci poffunt ad fectionem, & exunt illiy qus ad ter-
minos cinfdem erdinatim ad axim applicate sunguninr ab origine D, vt conflat
ex fuperins dilfis, '
At in fecunda figura propofitionss 13. poffunt quidem ab origine D ad [eFio-
wem duci hine iaﬁ 4 breusfsima D A, aliquando duo tantium rami inter fe
equales , aliguands tres, atque ctiam quatw joter [¢ aguales, qus cognisio pes
det ex propofitione 72. buins libri,

. - p SECTIO
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DCf 8, 9
huius.

SECTIO QVINTA
Continens XI. Propofit, Apollonij.

Inearum egredientium ex D centro ellipfis A BC, breuiffi-
i/ maeft femiaxis minor reGus .
illius , qui fit B D, maxima vero eft A _F E
femiaxis tranfuerfus, qui fit AD, & w/ L 4

S L2 : N
propinquiores maiori funt maiores g/ \_|e/ N
remotioribus, vt H D, quam GD, / /7 \
& quadratum cuiuslibet rami , vt G Pl

D (exempli gratia) excedit quadra- B D
tum breuiffim¢ BD exemplarj appli-
cato ad inuerfam illius ID,

C

'EDucamus itaque EA @qualem AD, &abfcindamusexilla AF ¢qua- b
X 4 lem dimidio eré&is & .iungamus DF, DE, & perducamusex G,H
perpendiculares ad D A, & fint GIM, HLN, Quia quadratum G I z-
quale eft duplo trapezij IF (prima ex quinto ) & quadratum ID eft zqua--

le duplo trianguli IDM, eo quod I D eft xqualis IM, erit quadratum.

D G ®quale duplo trianguli ADF (quod eft eequale quadrato BD (2. ex
quinto) vni cum duplo trianguli QMD , quod eft 2quale rectangulo Q_
P; igitur quadrati G D exceflus fupra quadratum B D eft ®qualis plano
QP, & quia DA, nempc EAad AFeft,vt DI, nempe MIadIQ, ¢
& per conuerfionem rationis A E ad E F, fcilicet dimidium tranfuerfe

ad illius exceflum fuper A F dimidium erei, eft; vt M I, nempe M P

ad M Q; igitur planum Q P fimile eft figure comparate, & M P equa-
lise® D 1. Similiter patet, quod quadratum D H excedit quadratum B

D exemplari applicato ad D L, & quadratym D A fuperat quadratum

B D exemplari applicato ad D A ; Eft verd D I minor, quam D L, & £

DL, quam D A; igitur BD (que eft dimidium re&i) minor eft, quim. .
GD, & GD, quaim DH; & DH quim D A, quod eratoftendendum.

N O T A.

T debet éffe linea breuiffima perpendicularis ad menfuram,nempeB g
D perpendicularis D A, &c. Hec omnino expungi debent , tanguam s
[fupernacanea , axes enim Zﬁ nequennt s niff ad inuscem perpendicularecs fist;
quare cenfeo ab aliquo verba illa addita textui Apollons fuiffe. Ed
e .. \ ctl-
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Educamusitaque E A, &c. Lego: Educamus itaq; E '
eqsom 4D, q -  &C. Leg aq; E A perpe;:dxwhrem, (o
Et perducamus-ex G, H perpendiculares, &c. E:perducamus ex G
perpendiculares 4d DA, & fint HLN, & GIM, grm/éfnt FDin 2, é"g
E in M, & N, atque 3 punitis 2, M educantur MP, 2 0 , parallele D 4,
gue fecent yeltum axem BD in O, P. Addids hec pofirema verba, e confru~

cZio complera fit . :

-Eo quod I D et ®qualis I M, &c. Quoniam ficusi in sriangulo D 4 B
Simils tyiangwlo D 1M (propter angulum D communem , ¢ reFos angulos ad I,
A)latus DA ?:m/e ¢rat EA, ita latus D1 equale eft 1M, :

Nemoe M1 ad 1Q, & & contra, &c. Lego: Nempe M 1 4d 1 2, & per
conmerfionems ratsonss. : :

f p Cumque BD fit dimidium axis re&i erit perpendicularis ad AD men-

uram, &c. Hec verba pofirema parviter expungi debent, nifi forsé corollavinm

Propofitionis expowumt, O tunc téxius fic reféitus deberet. Ex dictis conflat,lie

neam breusfsimam ¢ centro ellipfis ad fecFionem duiam perpendicularem efie
ad exim esus matorem. ]

Manifeftum off ex ccatro ellipfis ad fectionem duci won poffe plures, quim s
quaswor ramos inter [¢ aquales, neque pauciores dusbus ; tres antem mequaquam ;

nam due medietates cususlibet axis aquales funt inter f¢ , & gnatuor rami ad

extremitates duarum applicatarsm ad axim equaliter ¢ centro diffansinm ducti
aquales [wnt inter fe.

SECTIO SEXTA
Continens Propofit. XIH XIV XV. Apollonij

Stendamus modo ¢6- .

uerfum harum pro-.-
pofitionum ; & eft,quodli-
neabreuiflima BF continet !
cum fuamenfura AF angu- =
lum acutum, vt BF A in.
omnibus fe&ionibus, & el-
lipfi ( fi tamen non egre-
diatur ex eius centro) eiuf-
que potentialis abfcindet .
menfuram ( 13) in parabola zqualem comparatz (14) & in

- hyperbola ( 15 ) & ellipfi lineam , ad quam inuerfa eft, vt pro-

portio figurz.

'QIt centrum D, & dimidium ere@i AC. Quia BF eft lineabreuiffima,
erit AF maior quim A C, co qudd fi effet zqualis (4. 6.ex quinto)
D 2 ' aut

I
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aut minor illa (7.exquinto) e , L . _
fet linga breuiffima A F, aut pars , A c.
illius , quod eft falfum, igitur
majer eft , quim AC ; & pro-
pterea A D ad A C maiorem., :
proportionem habet , quim ad Hp
AF; ponamus ergo, vt AD ad . / -
A C, ita DG ad GF in hyper- C
bola, & ellipfi; at in payabola.,
ponamus GF zqulem AC, & -
ducaturex G perpendicularisad
fetionem. Dico, quod ei oc-
curret ad B, Nam fi occurrdt
fecioni ad aliud punctum, vt H cg-
niun@a H F erit H F breviffima ( 8. 9.
10, ex quinto ) fed fuppofuitnus BF efle
breuiffimam, quod eft abfurdum , ergo
perpendicularis occurrit fectioni in B.
Et quia angulus B G F eft reGtus, erit
angulus BE G acutus, quod erat often-
dendum. : o

"NOT EA.

T eius potentialis fecet menfuram3 :
in parabola, &c. Ideft, & eins po- :
tentialis abftindet ex menfura vfque adoriginem, / ~
in parabola quidem fegmentym aquale compara- W, )
te , ¢ in byperbols , & ellipfs lincam , ad quam
inuer (s eandem jzyorpom'opem habet , quam la-
pus tranfucr(um ad rectwm, ;
Et ducatur ex G perpendicularis ad feGio-
" nem, &c. Et ducatur ex G relta linea perfc»di-
ewlaris ad axim , & producasnr vfque ad [ectioe
Pem

SECTIO
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SECTIO SEPTIMA
. Continens XX VI XX VILXXVIIL Propof,
.- PROPOSITIO XXVI. & XXVIL.

- Ngulorum ab axi feGtionis A H , & 3 lineis breuiffimis F
B, HG contentorum proximiores vertici feGtionis mi-
nores {unt remotioribus , nempe angulus A F B minor eft AHG,

29

Slt itaque centrum D, & femi inclinatus axis A D , fiue femitranfuer-

a fus, & dimidium ere&i A C: educamusitaque duas perpendiculares
GL, BI, & fi fectio fuerit parabole, erit FI zqualis LH, quia quelibet
earum zqualis eft A C (13. ex quinto) & L G maior eft, quim BI;an-
gulus igitur F minor quim H; fivero fecio fuerithyperbole, aut ellipfis,

C erit Flad ID, vt HL ad L D, quia qualibet carum eft,vt ACad AD

d (14 15. ex quinto) & permutando, erit I D ad LD nempe Bl ad ML,
vt 1 F ad LH, & anguli I, & L funt re&i; igitur duo triangula BIF, M
L H funt fimilia, ideoque angulus A H G maior eft, quim angulus AF
B, & hoc erat propofitum, : '

PROPOSITIO . XXVIIL.

Hinc patet , lineas breuiflimas fibi occurrere ad partes axis
feGionis. "

e Via angulus A FB minor eft , quim angulus AHG ; quare fibi oc- 26. 27- h.
| %rrunt-ad partes F, H, & hoc erat oftendendum, NOTE
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| N OT &

EDucamus itaque duas perpendiculares ; &c. Educamus staque ex pun~ 2

éis B,G duas G L, BI rpendiculares ad axim s occurrentes in Ly I .
- Et LG maior eft, quim £I &c. Subsungo: Eo quod potentialis G L ma-
gis recedit & vertice quim B1; fi iam duumr B M parallels’axi im parabola,
& ex centro eduta in religuss Seitianibys, fecaps G L in M, coniungaurque H
M, erit in parabols M L minor quim G L, & &q ulu B 1, & ideo angnius M
H L minor erit angulo GH L, é? equalis amgtda F, ’ropm'a Mgﬂlm F i
mox off, quim GH L,

- -

Si verd fetio fuerit hyperbole, aut elhpt's, &c. Adds : Manifeftum eft
rectam B D ex centro Aultam _/e'ﬁ‘mxm JSecare in B, & propterea occurrere po-
tentiali G L 4 vertice remotiers, qm B I inter puncta G, & L, Ve'g er:t F I.
rcatera.

Erit ID ad LD, ncmpe Blad M L &c, Addo (proprer pm:llda: Bls
M L, & fimilisudiner triangulorum D BI, & DML.).

Quia angulus A F B minor eft , quim angulus A H G, &c. Addc Es
Jumpto communi angwlo FH N erwnt AFB,/&u HFN, d‘FHvamI/mpn
msinores dwobus amgulis GH A, F H N, qui duobus rectis qnale: Junt; anc..r
BF,GH, concurrunt ad partes F, & H, vt in N.

Pro inselligentia fequentinm prq)of tionum hac prmén débent . ST

'LEMMA V.

Habeat A ad B maiorem proportionem ’ quam €adD. Dic. 5 76
clangulum (ub extremis A , D) contentum masns’¢ffe eo , quod fub me-
dijs B, C continetur y & ¢ comoerﬁ:.

Fldt vt C 4d D, ita E ad B; patet ex clementis, A extedere ipfam E; quza
re rectangwlum A D mains erit recandulo E .D off vero rcﬁmgnluméli R
c fi

b
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C fubintermedys contemtum equale ¢s , quod =, '
JS#b extremis E, D quatuor proporsionalsii con- _
2inetur ; ergo rectangulum A D maius eff re- A — -
éZangulo B C. Poffeafit rectangnli A Dmae- B : —
sus reifangulo BC ; Dico A 4d B maiovem pro-
portionem habere, quam C ad D; Sienim hoc c , ' o
verum non-¢ff, habebst A ad B eandem, ans D* —
_minorens proportionem quim C 4d D, quare rectanguinm A D aquale, ant mi-
nus erst reclangnlo B C, que funt contra hyposhefim ; igitur A ad B maiorems
proportionem babet, quim C ad D. | '

L EMM A.VL
Ireitalinea AB fecetur bifariaminC , @ non bifariamin D : Dico,
D quod femifsis CB ad alterum [egmentorum imqualium D B habet

.

maioré proportioné , quam reliquum inequalin A D ad altera medietaté AC .
. Ruoniam quadratum [emiffis C B , fes ye- A cC D B

.&xangulum B C A maiusefl rectangulo ADB ~——— ‘
Sub. inequalibus fegmentis contemaiergo ex pre- :
edenti lemmase C B ad D B maiorem propor- A D C
29omem habet ,quim A D ad A C; Affamiter T '
1 [equenti prop. §52. problema antiquum in-:

un-u‘nnuunuunnunnuunnuuq

-2
>

l\-w

uentionis duaram mediarum comtinue pnzwywmh'nm inter duas rectas lineas Cém. lib

dazas, cuins confbructio, & demonfiratio a

Apollonio inuenta adbrc legstur apud » Arch.de

Estocium, [ed organica quidem slla eft , & ad manuum operationes maxime ac- Sphea&

comodata, non omnino diuerfa ab ea, quim Hero, & Philo ediderunt. At Par-
menson aliam ciunfdem problematis demonfirationems Apollonio tribust pauls di-

Cylin.

Prop. 2.

serfam ab es , quam Eutocius recenfust : eam [ane mec percepit, mec rite expo- Iniib.s.

Surt, Philoponus, quim enim petitionem non demonflratam ipfé vocas fwxfya?— Poft Ana- .
iun-

tia eff neceffaria ex defiriptsone hyperboles, que omnino [wbintelligi, & a

lit.comm.
; 4 S | g 6.
g¢ deber , vt colligitur ex Papps verbis : hi emim ( feilicet Hero , & Philo )(3'_‘oll.lib.3. ‘

afSerentes problema folidum ef%e , ipfius confeructionem inlflyumentis tantum per- Prop- 4

Jecerunt congruenter Apollonio Pergeo , Zui refolutionem cins fecit per comife-
CEiomes. Erst igitur Apollony propofitio buinfmodi . R
"L EM M A VI
Niter reltam lineam A C masorems , @ B C minorem duas medias
proportionales reperire . | -
Conueniant ille ad angulos rectos in A o & compieatur Parallelogrammums
A B D C, cus circumfiribatur circulus diametro D A, per punéiwm D circa
afymptotos. C A B defcribatur hyperbole D F , & ducatur recta D M civculum
~ tangens in D , & recta 1 D K fectiomem ibidem comtingens , occurrens afym-
protis in I, & K ernnt quidem 1 D , & 1 K aquales inter f¢, & D C paral-
leln eff A K, ergo I C aqualis eft C A : pars ratione K B aqualis erit B A,
~ [ed pofita fuit C A masor quim A B, ergointriangulis I A D, & K D A bafis
1.4 maior erit,quim A k ¢ lateral D, D K equalia funt, & D Acff commune,

igisnr angulus A D 1 maior erit anqulo A D K, & proprerearectalinea 1 K fectione
. ' - con-

lib: 20

Prop. 34 '
lib. 1.
3.libr.
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contingens. in D intra circwli cadet ad
partes acuti anguli A D K, fed qualibes
recta linea ex D inter tangentes KD,
¢ D M incedens fecat circalum , &

36. lib. 1. Byperbolam D F , ergo circuli persphe-

, via, & hyperbole non ad eafdem par-
165 caus e mutuo fecant in duobus pun-
&is : concurramt in D , & F , J co-
ninngatur recia linea D F , que pro-

3. lib. . Awita fecet afymptotos in punciis G ,
, & H:offendendiieffrectas BH, ¢ G C

¢[fé duas medias proportionales quafitas.
Luoniicinfdem reite lince portionesG
Ibidem. D, F H inter hyperbolen,cr afym- .
ptotos intercepra aquales funt snter ¢, addjta communi D Feramt F G, &G H
inter (& quoq; aquales quare recfangulum D H F équale eritveFangslo FG D, fed
rectanguli AH B aquale eff recfangulo D H F ,(eo qunod ab eodem puncto H extra
circulum pofito ducuntur dus reca limes civenlum fecantes) : fimili modo recF angul®
AGC equale eft rectangulo F G D, igitur due retfangula AGC, & A H B equalin
inter feerunt & ideo vt G Aad A H, steerstreciproce BH 4dG C . fedvt G Aad
AH;itaeff DBadB H,nec nonGCadC D, ( proprer equidiftantiiipfaram DB,
G A,& ipfarum C D& A H, & fimilitudinem triangulorum ), quare D B, fen
C A 4d B H eandem proportionem habebit , quim B H 4d G C , & eandem o
quimhabes G C ad C D, feu ad A B , & propterea quatuor reéte linee C 4,
B H,C G, B Aerunt sncontinua proportionaliiate , quod eras propofitam..

SECTIO OCTAVA
Continens Prop. IL. L. LL'LIL LIIL Apoll. |

I menfura non excedit comparatam), nullus ramorum fecantit
ex concur{u egredientium erit Breuifecans: & linex breuiffima
ab extremitatibus ramorum du&= infe&ione abfcindunt ex axi li-
neam maiorem, quim abfcindunt rami (5 1.& §2.) Si vero menfura 2
excedit comparati exponi debet linea certis quibufdam legibus in-
uenienda, qua vocabitur TRVTINA . Etfiquidé perpendicularis
maior fucrit illa,tunc rami habebunt proprietates memoratas; fi ve-
10 2qualis fuerit , tunc inter ramos vnicus breuifecans aflignari po-
teft, & propietates reliquorii ramori erunt illz ezdem fuperius ex-
pofita; 1 vero minor eft illa, ramori omniii duo tantum breuifecan-
tes erunt , reliquorum verd , qui non intercipiuntur inter duos bre-
uifecantes, ezdem propigtates erunt; eoril vero, qui intercipitntur,
linez breuiflima egredientes ab earum extremitatibus abfcindunt
ex axi lineas minores , quim fecant rami ipfi. Oportet autem -

| in ellipf1,

33. it




> B

¢ H A. Dico quod.BF non erit breuiffima, & minima egrediens -

in ellipfi, vt menfira fumatur in maiori duorum axium, & rami
egrediantur ad eius feGionem. - :

PROPOSITIO IL. & L. -
X E concurfu fuper perpendicularem ED ed'ucamusE'B fe-
fic A H dimidium ereti; fitque menfura A D non maior, quim
ex B abfcindit ex fagitta maiorem lineam, quim F A: at fifue-

rit A D maior , quam A H, tunc B F poteft effe linea brevifc
fima. ’ : : -

d EDucamus iam B I perpendicularem ad axim, & fupponamus prius A
|

D on matorem quim A H, & fit fe&tio parabqlc s igitur D I mi.
nor eft , quim A H, & ponatur G I 2qualis A H, erit B G miima (' 8.
ex quinto ) & abfcindit G A ex fagitta maiorem , quim A F; fi vero fe-

¢ Ctio fuerit hyperbole, aut ellipfis, fit centrum Csergo A C ad A H non

habet maiorem proportionem, quim ad A D, quare CI ad I F maiorem
proportionem habet, quim C A ad A H;; ponatur ergo I Cad 1 G, vt
A C ad A H; ergo B G eft minima , & abfcindit ( 9. & 10, €x quinto )
G A maiorem, quim F A, quod erat oftendendum. '

E - ' PROP.

cantem menfuram A D in F, & fe@ionem A BinB, &

T
-




"YT‘ hand

34

- Apollonij Pergai
PROPOSITIO LI

DEindé fit D A maior quim A C, fitque prius fe&io pa-
 rabole , & fecetur ex-D A ipfa D F zqualis A C, & A
‘G fat pars tertia ipfius A F, educaturque B G perpendicularis
' "ad axim,& vt D F ad F G, ita fiat B G ad lineam H ( & hze
eft Trutina ) coniungaturque B E 5 & fiquidem D E fuerit ma-

-

jor quam H. Dico, quod nullus ramus breuifecans duci poteft.

- Quoniam D E maior cft, quim H habebit D E ad B G, nempe D I
ad I G maiorem rationem , quim G F ad F D, & cumponatur propor-
tio, vt demonftretur , quod I G minor fit , quim D F , qua ®qualis
eft ipfi A C; breuiffima itaque egrediens ex B abfcindit ex fagitta A
D maiorem lineam , quam A I ( 13. ex quinto ) ; poftea ducamus ex E
- ad fectionem ramos E K, E L ad vtramque partem B E , & duas:per-

pendiculares

- KM,LN, pro-
-ducamus viq;

ad QO tan-
gétem fectio-

"nem in B; &

. 33. lib, I

BGadPM -
in maiori pro- .

quonii fetio
eft, parabole,
& OQtigens
eft,igitur O G
eft dupla ip-
fius A G>que
eft femiffis ip-
fiusFG;ergo
G F =zqualis

eft GO, erit .

igiturGOad
O M, nempe

portione, qui
MFad EG;

itaqueM K in F

M minus eft ; quim B G in G F, quod eft minus quim

E D in D F propterca quod E D maior eft quim H; igitur ED in D F
multd maius eft, quim K M in MF, quare ED ad M K,nempe D R ad
R M maiorem rationem habet, quimM FadF D, & comfponendo patet, €
quod D F maior fit , quam R M. Igitur breuiffima egrediens ex K ( 13.
.. ex quinto ) cadit extra R K; Et fimilimodo conftat, quod breuiffima.,

egrediens
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egrediens ex pun&o L cadic extra LS, quapropter duci non poteft ex E

ad fe@ionem L B A linea , aliqua cuius portiq intercepta inter axim, &

{fe&ionem, fit linea breuiffima. ' '

Paritér demonfirabicur, quemadmodum iam oftenfum eft, quod iED

§ fuerit zqualis H, tunc GI zqualis erit D F, qua eft-2qualis ipi AC; &

ideo B-1 (8.exquinta) vna eft ex brepiffimis, non autem R K, quia de-

monftrabitur, quod ED ad MK, nempe DR ad R M maiorem rationem

habet, quaim MF ad FD, & propterea DF maior erit, quim R M; bre-

uiffrma erga cadit extra RK. (13.exquinto) Et § L quaque noa eft ex

‘breuiffimis, quod ita demanftrabimus; Si NS minorefk,quim DF;ergo

breuiffima egrediens ex L cadit extra S L; Non igitur ex E duci potefk
ad fe@ianem linea breuifecans prater EB, & hoc erat oftendendum:. .

h Teftio doca {it E D minor quim H ,- & oftendetur quod E D in D.F

minus eft, quim BG in GF; poftea ponamus TG in GF equale illi, &

erigamus fuper F perpendicnlarem F 'V, & ducamus per T .fe@ionem 4 lib-2.

hyperbalicam circa duas coatinentes A F, & FV; duz {etiones fe mu-

tud fecabunr in duobus punétis, & fint K, L, & educamus ex illis duas.
L N; PKM perpendiculares ad A D. Etquoniam perpendiculares KM,

TG, LN parallelx funt coatinenti VF, erit KM in MF @2quale L N in

N F (12.exfecundo) & quadlibet corum 2qualeeft TG in GF, quod fa-

&um eft zquale ED in DF; igitur ED ad KM, nempe DR ad RM eft-
vt MF.ad FD, & compooendo patet, quod DF eft aqualis RM, & pro-

pteea KR eft linea breuniffima (8. ex quinto ) :

k  Etfimiliter Patcbit, quod LS fit breuiffima. L .

] : EtcumB L intercipiatur inter illas paret etiam, qued BG in G F ma«
ius fit; quam ED in DF; oftendetur vt diGum eft, %Luod 1G maior fir,
quim D F; breuiffima ergo du&a ex B cadit inter I, & A,

Deinde exconcurfu E ad fe&ianem parobelicam A BZ educamus E X,
Mgy, quas interfecant / Z , X Y perpendiciilares ad A D, que parallcle.
funt continenti F V fecantes K T L hyperbolen, ergo «Y in YF 2quale., -
eft GT in GF, quod fatum eft equale ED in D F, jtaque ED in DF
maius eft, quim XY in Y F;igitur ED ad X Y, que et w Db ad Y
maiorem rationem habet, quim Y F ad FD, & componenda patet, quod
F D maior eft quim 6 Y; m«zue breviflima. egrediens ex X abfcindit ex
A D lineam maiorem, quim & A; Simili modo demonfirabitur, quod Z ¢
N non fit brenifima , & quod breuiffima egrediens ex Z abfciadit ex A D
lineam maiorem, quim A ¢, & hoc erat propofitum,

PROPOSITIO. LIL LI

Deinde fit fe&io hyperbole, aut ellipfis AB, & axis illius C
A D, centrum C, & D A menfura, que fit maior dimidio ere-
&i, & perpendicularis ED. Dico, quod rami egredientes exE

2 habent fuperilis expofitas proprietates.

E 2.  Iraque
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PTaque per C producamus CT parallelam perpendiculari ED, & pona-
mus quamlibet duarum proportionum CF ad FD,&EK ad KD, vt

proportio figure, & educamus ex E, K rectas E I, K$ parallelas ipi C

A D, & intorponamius inter FC, C A duas medias proportignales CN,

C O, & erigamus per O perpendicularem B O, qua occurrat {fe&ioni in

b

C

' B; & ponamus propottionem alicuius lince, vt Qad B O compofitam.. d

ex CD ad DF, & FO ad OC, & fit ED maior, quam Q Trutina: Di-
co, quod nulka breuifecans egreditur cx E ad fe&ionem, & linea breuif-
fima, egrediens ab cxtremirate cuiuslibet rami affignati , abfcindit cum. _
A ab axi maiorem lincam, quim fecant illi rami. Producatur.priis EB
fecans axim in H, & quia ED maior cft, quim Q, ergo proportio ED
ad BO (qua componiturcx ED ad DK, nempe 1 Cad CS, & ex D
K,-nempe G O ad O B) maior ¢ft proportione , quim habet Q ad B O,
qua ex hypothefi componebatur cx CD ad DF, & ex FO ad OC; fed

~ED ad DK eft, vt CD ad DF (quia qualibet c2rum eft, vt proportio

Lem. s.
premil.

itidem.

I_cm.z}.
pram,

figure compofite, vel dinifz ) remanet propertio O G ad O B maior-ea,
quam habet F O ad- O C ; igitur O G in O C, nempe re@angulum. CG
waius eft , quam B O in O ¥ ; & ponamus reétangulum F G "commune,
¢rit reétangnlum T S maius , quam B G in G M ; eft vero rectangulum.
FS xqualereétangulo EM (coquod EK ad KD, ncmpe ad F'M eft, vt
S M'ad M K, quia queliber earum eft , vt proportio figure ; itaque re-
&aangulum E M maius eft, quim MG in G B, & propterea E K ad B G,
nempe K R ad R G maiorem’ rationem habet, quam GM ad MK ergo
componendo, patet, quod K M, nempe D F maior eft , qudm GR;, &

e.

f

h

ideo E1 ad KM, nempe CD ad DF, feu 1C ad CS minotem propor- = -

tioner -habet’, quam.EI ad G R, quz eft, vt I T ad B G, propter fimi-
litudinem duoram tridngulorum EIT, BGR, ergo IT ad B G maiorem
rationemn habet, quim I C'ad C §, feu ad O G ; & comparando homo-
logorum differedtias in hyperbola , & eorum fummas in cllipfi , habebit
CT ad B O; mempe ' C H ad HO maiorem ravionem, quim IC ad CS,
némpe CD ad D F, & diuidendo in hyperbola, & componendo in elli-
pli C O ad O H, habebit maiorem proportionem quim C F ad ED, que
elt, vt propottio figura; igitur breuiffima egrediens ex B (‘9. 10. exquinto )
abfcindit cum.A- maiorem lineam, quim AH. . :

* Pofted educamus ex E lineam occurrentem fe&ioni in V, & produca-
mus eam, quoulque occurrat C I ad X , & ducamus per B lineam tan-
gentem fecionem, qué occurrat inclinato, fiue tranfyerfe in 4, &per V.

" ducamus perpendicularem fuper axim, cuioccurratad ¢, & occurrat tan-

37. priml.

genti B 4 in 4;-& quoniam O G ad Q B, quemadmodum demonftraui-
mys , maiorem proportioncin habet, quam FO ad O C, ponamus fO ad
O B, vt F O ad O C, & per fproducamus f'g 4 parallelam axi AD: Et
quia £Q ad OB eft;, vt.F O ad OC; erit reétangulum FO C wquale BO

in OF, & ponamus rectangulum /F communiter fiet B £in fg zquale g N

Fin FC, & quia C O inuerfa in trutinatam C 4 xquale eft quadrato C

A dimidij inclinati , fiue ttanfuerfe (39. cx primo) erit OC ad CA, vt

C A ad C 4; igitur C 4 cft dinca quinta propertiopalis aliarym quatuor

linearum proportionalium affignatarum; ergo FC ad CO eft, vt ((3: O ad
. = = * . — 2

o



s es g

e

C i, & comparando hamologorum differéntias erit FOad O, vt F C' gy
ad CO, que eft, vt /B ad B O, nempe /4 ad O «; igitur proportiones -
_ ipfarum FO, £5 ad eandem O 4 ezdem funt; ergo funt zquales; & pro-
p ptereafi ad 74 maiorem proportionem habet, quim ad /g, & compo-
nendo £ 4 ad i 4, nempe B £ad V § maiorem proportionem habet, quim
| . igadgf;ergoBfin f¢, nempe refangulum ¢ C maius eft quim iV,
| q inég, & ponamus reCtangulum ¢ ¢ commune , erit aggregatum rectan-.
’ T gulorum
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- quam Q , ergo E %

38 Apollonij Pcrgazi )

gulotum C ¢ ¢ ¢, in hyperbola , vel eorum exceffus in ellipfi maior,

quim Me in ¢V, ergo rectangulum CM, nempe reGangulum EM mul-
to maius eft, quim Ve in ¢ M, & propterea EX ad ¢V, nempe K Y ad
Y ¢ majorem proportionem habet , quame Mad MK, & componendo
patet, uod ¢ Y minor fit, quim KM, & conftat ( uc;nagimoduqx antea
demonftrauimus) quod breuiffima egrediens exV a {cindit ab axi maio-
rem lineam quim ¢ Z, ' o
Simili modo conftat, quod breuiffima egrediens ex / einfdem it rationis.

Eind? fit ED =qualis Q, inde demonftrabitur, (quemadmodum fu-
7 pra fa@um eft ) quod BH tantim fit linea brenifhma, & quod mi-
pima egrediens ex V abicindit ab axi cum A maiorem lineam , quam A
7, & quod minimg, cgrediens ex / fecet maiorem lineam, quam Am,
Tandem pona- ' A
mus E D minoré,

D ad B O minoré 14
Eroportionem ha- -
bet, quim Q_ad
eandem; & demo-
ftrabitur(quemad-
modum di&ti eft)
quod GO ad OB
minoyem propor-.
tionem., habeat ,
quimF O adO0G;
& ponamus O G
ad O o, vt FO ad
0O C ; & produca-~
mus per o feGtioné
hypetbolicam cir-
ca duas continen-
tesSM, MF,que
fecetfe&ionem A,
BinV, /,& iun-
gamus EV, E/, “XT
& producamus ex

V ; / duas perpendiculares V ¢, / P, que parallela fint continenti M F,
ergo ¢ G in GM eft ®quale V ¢in e M (12.¢exfecundo) & quia G O ad
O o eft, vt FO ad O C erit 0 O in OF ®quale retangunlo GC, & pona-

(@]
-t

- s rectangulum F.G commune fict re@angulum CM (quod erat gquale

reftangulo M E) ®quale ipfi 0 G in G M, quod eft zquale ipfi Ve in ¢
M ;i etgo yeftangulum E M 2quale eft ipfi' V ¢4in ¢ M. Tandem profe-
quamur: fuperiorem demonftrationem, vt oftendatur veritas reliquarum.
propofitienum, & hoc erat propofitum. . |

PROP,

a

c
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PROPOSITIO 'LIV.LV. |

Taque oftenfum eft., .vti-memorauimus , quod ex-concurfu

duarum breuiflimarum ad conifeGtionem non egrediatur alia

breuifecans przter illas duas , & quod reliqui rami ex eorum.

concurfit edudi ad feGionem habent proprictates fuperids ex-
pofitas. ' o |

~ PROPOSITIO LVI-
In ellipfi ramoriam, fecantiqm vtrumque axim, éconcurfu'vl;
tra centrum pofito egredientium , vnius tantum portio , inter

axim maiorem , & fetionem intercepta , erit linea breuifsima,
fiue menfira ipfam comparatam, nec non perpendicularis ipfam

. trutinam fuperet , 2quet , vel ab ea deficiat. -

It fe&io ellipfis A CB, & axis maior tranfuerfus A B perpendicularis
EF, centrum D, & ponamus D G ad GF, vt proportio figure, & fi-
militer EH ad HF, & producamus per H re@amIHK parallelam ipfi AB,

ScperG re@alGL ipft
E'F,qua fibioccurrant :
in I, & ducamus per Rt
yperbolen EMC cit- : ‘ =
ca duas eius continen- / \
G F M , . o

tCSLI)IK’qux oC- \ 7 P N,"

curret fe@ioni ACB : ' )
elliptice, quia IL,IK ’ '

funt due cotinentes fe- 1 KE . B -
&ionem EMC, & pro- e

portio EH ad HF po- S

un@um E {e&ionema L N T b‘ ) T K-
Al

d firaeft,vt DG ad GF;

ergo EH prima proportionalium in H I, nempe G F quartam, ‘2quale
et D G fecundz in I'G, neinpe F H tertiam ; ergo punctum M eft in il-
fius diametro, & propterea fe&io hyperbole EMC tranfit per centrum.
fe&iodis ellipfis A C B ;5 quare due {eGiones fe inticem fecant , fitque,
concurfus in C, & producamus per E, C lineam occurrentem duabus con-

4-lib.2.

tinentibus feGtionem in L, K, & producamus duas perpendiculares C N,

K O fuper AB. Et quia KC, LE funt zquales (16.ex fecundo) erit GF &-lib.2.

zqualis ON; quare FO zqualis eft ipli GN; atque EH ad H F, nempe
EK ad KP, feu FO (que eft 2qualis ipfi GN) ad OP eandem: propor-
tionem habet , quim DG ad GF, qug eft ¢qualis ipfi ON, &ideo GN

2d OP elt, vt DG ad ON; & comparando homologum dmercmcilalil DN
' o . ad NP

Lem.3.
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~ ad N P erit, vt DG ad G F, qua eft proportio figurz ; ergo C P eft li-

8. huius,

nea breuiffima . ( 10.ex quinto) Et hog fuit propefitus.

| ..‘ | jPK:QFP'O'SIT'IO? LVH e

_Et dico , quod non reperiarur vllus alius ramiis ; 2 gio abi
fcindi poffit inter fe&ionem, & D B linea breuiffima. -
. - {

Am fi producantur E H, E G ad vtrafque partes ipfiué E C fecan-
N tes DB in K, 1, & producamus per D pcrpendiculareng ad A B,
quz occurrat fe&ioni adL, ' '
& ipi EC ad M, quiaiam
producte funt ex concurfu .
M duw breuifedantesMC, ™ ."’
ML (5r1. exquinto) fgitur - -
linea edu®aex M adH ab. v
fcindit ex DB cum B ma- - -
iorem lineam, quim fecat
breuyiffima egrediens ¢x H .
(11.ex quinto) Xlinea edu- .
Gtaex M-ad G ablcindi ex
D B lineam.minorem ea, ' - o
qudm fecat linea breuiffima egrediens ex G (51, ex quinto) fed E H, &

EG efficiunt ablciffas oppofito modo; ergo non funt duz breuifecantes,,

& propterea non reperitur alius ramus, cui competat proprietas ipfius .
C, & hoc erat oftendendum, ' Petit B R ’

Notz in Propofit. IL. L. " o

I vero menfura excedit comparatam educatur linea, ad. quam com-
paratur perpendicularis, & vocabo lineam illam Trutingm, &c. Sic’

legendum puto : Si vero menfira excedir comparatam exponi debet lipea certis
quibufdam legibus inuenienda, gue vocabitur Trutina. S
~ Ex E concurfy fuper perpéndicularem , &, Ideff. Ex £ concerfu per-
perdicularis ED ad axim AG, & ramoram Jecantium educamus E B Jecantens
menfuram, . ) o o '

Tunc B F pon eft ex minimis, &c,\Dico quod B F won erst rects linea
minima_earum ,Gylu suter pynctum fectionis B, ¢r axim intercipitur, -~

Et ponatur GI ®qualis AH, &c. Et ponatur G gqualis AH, inngaturs
gue BG, cumgue AD pofita fit non maior , quim H A4, erit illing portia F I
minor, quim AH, fes quim G 1, ergo BG eff breujfsime, cre. '

Ergo CA ad AH non habet maiorem propartionem, quim ad AD;

K
oS
i

56.'

~quare DI ad IF, &c. Ergo GA dd AH non habet maiorem proportionem,

gudm ad AD, & addatur sndirecium reita A L agualis A H 5 hyperbala, &

auferatur '

o -

. o

c
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anferainr in ellipfi; Juare C A ad A L wom habes misiorom propartiswem;, guin

ad A D, & componendo in hyperbols,

& dinidends in ellipfi O L ad AL , mons

bhabes maiorem proporsionem, quim C D ad D A, f¢d C D «d A D minorem

proportionems habet, quem ad cins f¢

twm 1 D, ergo dinidendo in hyperbo-

la, & componends i cllipfs habebit AC ad A D, & adbuc ad AL, fiv AH
mrinorem proporsionem, quim C I ad I D, habet vers C 1 ad 1 D minorem ra-

2ionem, quam ad cins fegmeninm I F ;
babet,quim C A ad AH .

- Notz in Pro

D Ico quod nul-
lus ramus bre
uifecans duci po-
 teft, &c. Dico, quod
ex concurfu E 4d f[¢-
Fionems nullus rs-
: m;;raiﬁta: ducs
seft.
# Quoniam D E
nxaior cft, quimH,
8&c. Luewiam D E
habebit ED «d B G
WELI07CIN 7 AL5ONEM 0y
guim H ad candem
B G; pofita awtem fuit
imuerse GF &d F D,
v? Had BGiergo ED

ad B G maiorem ra-

tionems babet, quim

GF4d FD; & pro-

igitur C1 4d I F majorem proportioncos

pofit. LI
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© pter parallelss DE, ' :
BG, & fimilitudiné
trianguloramEDI ,
¢’BGl,ef D] adl
G, EDadRG3s
‘ igitur D1 4d 1G ma-
forem  proportionem
babet , qusm G F ad
F D, ¢ componendq
DG adG1I masorem
rationems habebit
guam ¢adem G D ad
D F;¢o 1deo IG mi-
por eft,quam D F
Igitur GF 2qua-
lis e GO, ergoG
QadOM, &c. 1gi-
tur G F equalis eff G
0,0 quia F O fecarur |\ | i
bifarsamin Gtrnon L - D
bifariam in M (ex '
lemmate fexto huing NN o .
libri ) habebit femisfis G 0 ad wnum [eqmentorum inequalinm MO maiorem pro-,
portionem quim reliquums [egmentum M F ad alteram medietatem F G, fed pro-
prer parallelas P M, B G, ¢ fimilitydinem triangulorum BGO,PMO ¢ff GO ad
O M,vtBGadPM,ergoBGadP M maiorem proportionems. habet,quim M F ad
FG¢ habet vero B G ad minorem M K maiorem proportionemsquim ad M P (cum
punctum P tangentis cadat extra fectionem ) ; ergo B G ad K M adhuc matorem pro-
ortionem habet ,quim M F 2d F G . w R
Itaque KM in M F minuseft, quim BG in GF,&c. RuoniamprimasBG'
ad [ecundam K M maiorem proportionem habet, quim tertia M F ad quartam F G 5
ergo ex lemmate quinto buius libri rectangulum [ub intermedg's contentum K M F
minus erit rectangulo B G F [ub extremis cotento; pofiea, quia H ad B G ex hypothef
gras,vtG F 44 F D, pofita autem fuit E D maior , quim H , que eff prima propor<
tionalium;ergo E D ad B G maiorem proportionem Zabet, quam G F ad F D, & pro-.
Lem.s. pterearectangulum fub exiremis E D F maius erit rectangulo [ub intermedys con-
tento BG F ; fuit autem recfangulum B G F mains recfangulo K M F 5 igitur reifan-
“gulum E D F multo masus eft, quam rectangulum K M F , & ideo , ex codem lemma-
sequinto, ED ad M K , nempe D Rad R M (propter [imilitudinem treanguborim s
EDR,& K MR)maioremrationem habet, quim MFad F D. ' -
Et componendo patet, quod DF , &c. Luoniam D R ad-R M maiorem ratio-'
nem habet, quim M F ad F D, componendo D M ad M R habebit maiorem propor~
tionem , quim eadem M D ad D F , ¢ propterea D F mator ¢ff, quam R M, eff vero
ﬁmi.c/i: erects AC aqualis D F ex conftructione, sgitur M R minor eff 1 C medseta~
te lateris rects, & propterea byeusfsima eductaex K fecat ex axi fegmentum mains,
714&'),: MR; :'a'eoguc cadit extra, [cilicet infraramumK RE ,

——>E

8. huius.

Et -
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D E

Ft fimili modo conftat, quod breuiffima egrediens ex pun&o L cadit
extraSL,8&c. Advitandam confufionem figura, & prolixitasems demonfiyationis
appofui duas figuras, in quibus duo cafks g (dem caracieribus notamsur, staque abfq;
nouo labore, fi infpiciasur fecunda figura, y (dem verbis prioris cafus, oftendetur ca-

Sus fecundus .
Pariter demonftrabitur, quemadmodum iam oftenfumeft, &, Pars fecun-
- da huius propofitionis innuitur santwmmodo pauci(iimis verbis ; quare maioris clar
ritatis grasia insegram demonfirationem hic afferre libust .

: Demonftratio fecundz partis.
PROPOSITIONIS LI~

Efto E D equalis trutine H: Dicoex concur(w E comicum tantium brews.

[ecanters ramum duci poffe .

Incadem figura, quia ex conflruc¥ione H ad BG eff, vt G F 4d F D , ponstur verc
EDequalisH;ergo ED4dBG, feu D14ad1G (propeer fimilitudinems triangulo-
#umEDI,BGI)¢ff,vtGFadF D, & componendo DG 4dG I eff, vt eaders G D
ad D Fiideoque 1G equaliseff D F , feu AC femicrec¥o ; igitur B I ¢ff breuifsima.

Pofteaducto quolibes ramo E K fuprabreuifeccantem E B (8 prima figura & in-
Jrain fecunda) occurrente axiin Ry G dnida K M perpendiculari ad axim, que eurs
Secer in M ( & tangensem O BinP . Ruoniam (vt dictumeft)OF fecatnr bifariam

F2 nG,

8. huius.

N e e A s




44 Apollonij-Peigei:
inG,dnonbifariam in M, ergo (ex lemmate fexto huins libri) G 02d0 M, feu
G Bad P M (propter fimilitudinems triangnlorum BG 0, P MO ) ¢ multo magis
G B adillius portionem K M habebit maiorem proportionem, quim M F ,ad F G ;
Lem.y. 3dcoque reifangnlum K M F [ub intermedys contentum minus erit rectangulo BG F
ptgm.il? contento fub extremis no proportionalinm; fed rectangulum B G F equale eft rectan-
" Lem gubEDF(prapteredquodDF,z',:dFG'ertt, vt BG ad H, féeu ad e1 equalem ED )
prgﬁ}f sgitur reclangulum K M F m;'m;.r eritrectangulo EDF, o proprerea ED4dK M,
es D R ad R M (propter fimilitudinem triangulorum ED R, K M R ) maiorem ra-
tionem habebit , quam M F ad F D , & componendo , eadem D M maiorem rationems
habebitad RM, quim ad F D , & propterea R M minor erit ,quim F D, fen quim
ex8. 13. A C; igitur minimus ramorum ex K ad axim cadentium fertur infra K R; Quapro-
buius, pter ramus E K fupra, velinfrabrewifécantem E B ad feFronem ductis non eft bre-
wifecans , & abfcindit exnxs fegmentum A R minus, quim abfcindat byeuifsimacx
K ad axim duc¥a, quoderat offendendum .
Tertjo laco fit ED minor, quamH, & oftendetur, &c. 2uia Had BG ¢ff, h
vt G Fad F D, cffque E D minor, quam H 5 ergo E D ad B G minorem proportionem
Lem. 5. babes, quim G F ad F D ; & ideo rectangulum E D F [ub extremis contentum minus
Pl o2 rectangulo BG F ,quod fub insermedys continetur s ponatur iam retangulem T
G F equale reifangulo EDF, & per F ducatur FV perpendicularis fuper axim
A D ' - :

E

~Etcomponendo, patet, quod DF eft zqualisR M, &c. Nam D Rad RM |
¢/, vt M F ad F D, 05 componendo, eadem D M sd R M, atque ad D F , fenad femi-
erecinm AC candem proportiomem habebis ,Grédeo D F eff aqualis R M . '

7

Et
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k . Etfimiliter patebit, quod L S fit breuiffima, &c. Secundus cafis abfaue vilo

Lsbore oftenfas exit §jfdem verbis, & icaraiFeribus, quibus cafus primus oxpofitus
Suitfisn[piciatur fecunds figura . ~ '

] * EtcumBI intercipiatur inter illas patebit etiam, &c. Ezcum B 1 intercipia-
tur inter duosramos breuifécamtes E K , qus ducuntur ex punctis K o in quibus by-
perbole KT L fecat parabolen AB L, cadet punctum T hyperboles intra parabolen;
quarcrectangulum BG F maiuserstrellangulo T G F, feu K M F, quod aguale eff
relfangulo ED F,vt difumeft ,quare ED 4adBG, féu D 14d 1G (propter fimilie Lem.s.
tudimems triangulorum E D 1, B G 1) habebit minorem proportionem , quim G F ad premif.
F D ;& componendo, eadem D G 4d G 1minorem proportionem habebit , quim ad
FD,fiucad AC,¢rideo 1G majorerit, quim AC. - ’

m Deinde ex con- )
curfu E ad fe&io-
nem,&c. Deinde.
exconcurfu E adfe-
(Fiomem A B parabo-
len edi.cantur duo ra-
miE X fupra breui-

Sfecantem E K in pri-
ma figura , & infra
eamdem in figura [e-
cunda , é"e{'gpuaé{ is
X ducantur due X T
perpendiculares  ad
AXIM o [ecantes axim
inT, & hyperbolen K
T imacexificte extra
parabolen; cumque v
duerectea T ,necno
T G parallele fintco-
tinenti FV, & inser-
ponitur inter hyper-
bolé K T , ¢ reliqui , . .
continentem F Acritvelangulum 2. T F gquale vetangulo T G F , quod faitwm 1102
¢ft equale rec¥angulo E D F o cffque X T portio ipfius X ;sgitur reangulum E D F
masuseritrectanqulo X T F, & ideo ED4dX T , feu Db, adb T (propter fimilitn- Lem. 5
dinem sriangulorum EDb, X T b)maiorem rassonem habes ,quam Y F &d F D, & P=™"".
componendo cadem DT ad X b maiorem proportionem habebiz, quim adDF , fen
c4a. ' .

Similimodo demonftrabitur, &c. Abfguc nona demonfiratione propofitam
offendetur infpiciendo fecundams figurem. ‘

Nota in Propof. LII. LIIL

Ico, quod rami egredientes ex E habent fu periﬁs expofitas propricta -
tes, &c. Ideft eafdem , quas babent rams in parabols eduids inxta compara-
tionem perpendicularis E D a8 T rusinam. E
i ' ¢

o

— o

E 1
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Et ponamus quamlibet duarym proportionum CFadF D, &151dSC, b

vt proportio figure,, & educamus €x B, S, &c. ldeff far diffansia ex cemre
vfque ad perpendicularem ED adeint porsionem D F in byperbols , vt [m: late~
yis tranfherfi, & rectiad lans rectum , & vt corum dsfferentia in ellipfi ad ldr:f:
weltum ita fist C D ad cins produétionsms D F ; tunc emim C F sd F D dswidewdo in -
kyperbola, & compo-
wendo in ellipfs habe- ' _ : 1
bit candems propor- '
zionem , quam latns
tranfwerfum ad re-
CFum; pariterq; fiat
EK 4d K D ineadé
proporsione figure ,
& ex E, K educamus
reitas EI, K S pa- .
rallelas axi A CD,
fecamtes1C, & LF
parallelas ipf ED
inl,S, L, M.
Immutani pofirems
partem confiruitio
nis, vt manifeffe er-
ronea intexin Ara-
bico;Sienim1C ad
libitum [umpta féca-
tur in S%n ratione,
CF 4d F D non ca-
det meceffario EL
parallela CD fuper
uncfumI.
Etinterponamus
inter FC, CA du-
as CN, CO pro- .
portiondlesillis duabus, &c, Texram corvapsum fic reftitno : Inserpomamns in-
ter F C, & AC duas medias propertionales, staut FC , N C,C 0,C A fins continné
proportionales, qued fiers poffe conflat ex lemmate 7. husws likrs .

Et ponamus proportionem line alicuius, vt eft Q compofitam, &c. ¥o-
catny Trutinain hyperbola, & ellpfi linearecta 2, que ad B O comspefitam propor-
tionem habetexx C D ad D F , ¢ ex ratione FO 4d OC.

Producatur prids EB fecansaxim inH, Sc. Producasur priss E B fecans
aximinH, & rectamS K in R, nec nonre@em 1Cinpuncto T,

Ergo EDadBO, quz componiturex ED ad DK, &c. Nam pofita inter-

media D K , proportio E D ad B O compofstacritexratione ED 4ad DK , & ex ra-

tione DK ad BO;effvero1C 4dC S, vt ED ad D K (propter parallelss 1 E,S K ,
C D ) azqme D K ¢ff aqualis G 0 in parallelogramme G D3 ergo proporsio ED ad B O
componitur ex ratione 1 C adC S ,CrexrationeG0ad0B.

SedEDadDKeft, vt CDad DF, quia quzlibet earum vt proportio g

gurye

E

)
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figuree compofita, vel diuife, &c. Quis EX 4dKX D, a2que CF adF D eandem
Proportionem habebant , quam latus tranfucrfum ad rectum ; ergo componends in
byperbola, & dinidendo imcllipficrit EDadD K, vtCDad DF, |

Etponamus re- o
- &angulum F G ¢6-
mune, &c. Scilices
rectanguli F G ad-
datar in hyperbola,
& anferatur comu-
niter in ellipfi .

Et propterea E
Kad BG, nempe
KRadRG, &%c.

wiaproper fimili-
tudinem  triangulo-
yum EK R, & BG
R erit EK 4dBG,
VtK RadRG ;qua-
re K R 4d R G masoe
yem proporsioné ha-
b.et s qmim GM ad . 3
MK ; & componen- ( ‘ \%

<

-—

s
do K G ad G R ma-
dorem rationem ha- Q-
bet, quam cadem G o
K 2ad KM, quare,
K M ,népceiequa-
lis DF masor ¢ff ,
quam G R.
Et auferédo ho-
mologii ab homo- : | D
logo in hyperbola,
& coniungendo ¢ . : o
« in €llipfi, habebit, &c. Scilices comparando homoilogorum differentias in hy-
perbola, carundem [ummas in ellipli » ideft CT ad BO snempeCH ad HO (pro-
prer fimilitudinem triangulorumC HT & O H B) habebit masorem proportionem,
guini1C adC 8, nempeC Dad D F. o
| * Pofteaeducamus ex E lineam occurrentem fe¢tioni in V', &c. Educamus
_ex E lineam occurrentem [eiFioni in V' » que fecet aximinZ & S MinY . .
M Etperfproducamus fg 4 parallelamaxi AD, Sc. Et per £ ducamus £g pa-
rallelam axi A D, qug fecet tangentsm Bainh, & L F in g, atqueV C fécet illam in
i,erSMinc. L .
~ Etponamusre&angulum F/communiter , 8&c. Etcommuniter addamus in
byperbala, ¢ anferamus in ellipfi vecangulum F f, ﬁet.rcﬂmgnlu{» B f g dqnalo
rectangulo g F C . Nomina Inuerfss G T rutinase definssa fucrant in primo libro ab

[

interprete Arabico, B
. o Igitur

,E’

N

Lem. 4.
remil
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IgiturC s el - -

neaquinta propar- :
tionalis aliarum.. e
quatuor, &c. 2uia
pofita fuerums qua-
tuor rec¥e lipea F C,
“wWC,0C,CA cop-
tinw¢ proportionales,
effqueC A2dCa, 8

37. b 1, 0 C #4C A; ergo pri.
ma FC adtertiamy
O C eamdem propor-
tiopem habet s quasm:
OC ad quintam C 3
continue proportio-
nalium, Zudra‘ com-
parando homologori

\s
& differentias F O ad \\
" oagl, v FCadC NN L

0; fedfalta fuit vt J |F |
Fo,sddoc,itaf0 X \E ;

4d0 B; ergo compo- ' , X\
nendo in byperbola, | T
& comparapdo dif- S C 1 /X

Jerentias terminoric
Lem.2. 44 confequentes in . '
PEEM:  llipfi,ef FCadCO, feu F04dOa,vtfB 4dBO; nempevt £ h ad eandemw0 2,
propeer fimilituding triangulorum B £h, B0 a ;& ideo F 0,6 Fhagquales funms.
Et proptereafiad ¢ / maiorem proportionem habet, quim ad /g, &c.
2uia F 0, feu g offenfafuit equalisth eritgh feta bifariam inf, & nombifa-
viaminipropterea(ex lemmase fexto huinslsb. ) habebirfhedih, feilicet BY od
di(propter fimslitudinem triangulorum B th, d ih ) maiorem propertionere, guim
.o igadgf,fed BfadV iportionem ipfius A i habet maiorem proporsionem , Zw ad
Lem.3. g&i; engo BEad ¥ i habes maiszem proportionems , quins ig ad g £, ergo velangulam
lli‘;‘c?:'t; ‘1; f g s mempe rectangulum g C (quodeff ofienfim ¢i aquale) mains of reciangnl
AR -1 ponamus reGtangulum ¢ ecommune, &c. Bt eddemns in byperbols, & q
anferamus in ellipfi roitangulm g e commupiser, S
EtproptercaEKadeV, nempeKad Y ¢,8zc. Suntemim triangula EKT, . ¢
&rveY fimiliasergp EK adep offvt KT adT ¢, quare KY 4d e maiorem pro-
portioncon habes s quim e M 4d M K, & componends , caders K ¢ masorem propor-
pionems haber ade Y, quim ad M K, féw 4d F D ;unde pates, quod €Y wuper bt,
m F.D. ‘ .
- Etconftat quemadmoedum antea demonftrauimus,8cc. Luoniam e Y ms-
por offenfacll .quam K Mevgo cadem E1 adX € ,fen1 X adp e (proprer fimilisn-
dinem triangulorum EI1X ,Y eV ) maiorem proportionem habebit, quim E I4d
" MK, [enlCadC S, veladei aquelemc e;igitwr comparando himologorum fum-
, , , - may

A

x

[A
0 Q_
'y -

prz

[~




mas in ellipf, & eos . .
rundem differentias '
inhyperbola CX «d a , Lem.g.
C¥V 5 vel (propger . /] B ,
Somilitndinems trii- £

grlorum XCZ,V ¢ &7 / .
Z)CZad Zc ma
iorem pro(om'om

babet, quam 1C ad | | / A
CS,vlCDadD o (
G

F 5 & compenendy ' s
in ellipff , & disi- 110
dendo in hyperbols 4

C C ad ¢ Z masore / \
proportionem habe- d/ AN

biz , qnim C F ad v \Q&
M

F D, & ideobrenif- £
| t. ‘ftat, quod breuif-
in fecunda, é; /,1“”
atiome ﬁupp[eri potef?

. 10,

o\ ke

F

s

ey

T TX

0
(o
. X
fima egrediensex ¥V T H
abfcindit lines ma- :
Forem , quam A Z, z |
Similimodo ¢6- B .
fima egrediens ex 2 F E .
I eiufdem fit ratio- X~ 1p
nis, &c. Abfque no- ~
ua demryfmz:":m , ST¢
ta figura rczt tum offenfom brit.
- Déinde fit E D aqualis Q_, inde demonftrabirur (quemadmodum. fu-
~ pra factum eft) quod B H ¢antum fi¢ linea breuiffima, &c,
Secunda pars hwins propofitionis , quams  Apollomins son expofust hac
Sit ED equalis Trutine 2, habebumt ED, argur .!{,m:d:m o orrfwm"'
ad B 0, componitur vere proporvio ED ad B 0 ex rationibus ED sd D K, ¢
D K ad BO, [ew 0G 4d BO; componcbatur autem £ﬂportio Trutine 2 ad BO
‘ex rationibas CD #d DF , & FO0 ad OC; ¢rgo ablata communiter proportione
ED4d DK, velCD ad DF, relimquerwy proportie GO 4d O B eadem proper-
#ioni FO ad OC ; ergo re&a»galzm GocC jﬁi extremis conttntum aquale erit
rectangulo BOF [ub intermedys comprahenfo , addatur in hyperbola , ¢ anfe-
ratur in ellipfi communiter reffangulum FG , erst reclangulum F S aquale re-
Fangulo BGM; Et quia 185 4d SC , vl EK #d KD, velad FM erat , v¢ C
Fad FD, velvt SM ad MK ; ergo recfangulym EM aquale eff rec¥angulo

F S ; & proprerea reftangulum E M equale erit reFangulo BG M ; quapropter
vt EK ad BG, feu KR ad R G, ita evit G M 4d M K, & componends , eadem
: G KqG
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9. 10.
huins,

| Lem.3,

_inbyperbola, & ¢o-
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K G casdem propor- . w oo
tiomem habebit ad R ‘ '

nde RG aqualis -
ri¢e MK ,vel FD,
quare eadem E1 ad
KM, velC D ad
DF, fiue IC 2d C
8§ eandem proportio-
vem habebit, quam
¢adem-EI ad RG ,
velIT adBG (pro-
prer fimilitudinem -
triangulorum 1 ET,
& GRB) ergocom-
parando  homologo-
rum [wmmas in elli-
P s vel differentias
inhyperbols C T ad
BO,velC Had H
O (propser fimilitu-
dinem triangulorum
CHT ,¢ OHB)
eandem proportioné -
habebit , quim I C . e
adCS,velCD ad D : E-
D F , & diuidendo ) ‘K ‘

pomendo in ellipfe € 0 ad 0 H eandems proportionem habebit, quini'C F ad F D,
fine quim habet latas tranfuerfum ad reitim ; & properea BH off breaifsima.
linearum ex B ad axim cadentium.

* \Deinde educatur quilibet yamns Ev Jupra, velinfrabrewifecantem E B, qui
Produltus fecet retam IC in X, & CA in Z satque S M inX, ¢ educatar ex
V reita ¥V € perpendicularis ad axim, fecans DF inc,cr SMine , arque
£ontingentem [eiFionem in punito B, [eilicet ipfam B a fecetin d. Etquia( vt
mfa'o oftenfium eff ) rectangulum F S aquale eff rectanguio BG M , funtque pa--
Zéter oftenfa 0C, AC, Ca proportionales;ergo Ca eft quinta proportionalis poff
quarnor precedentes FC, NC, 0C, AC continu} p}opartiomla srideo FCad
CO¢f,vt COadCasergeo comparando homologorsm differentias tam in hyper-
‘50(4_, quam i_;z_ﬁgl/ip];.' erity FO 44 0a., vt FC 4d CO ; ¢ff autem G B ad BO,
vt FC ad C O, vt aptea offenfums effs ergo GB ad BO erit, vt FO 4d0a; fed
proprer fimilitudinem trigngulorsm BGb,B0a ¢ff G B 4d BO,v2 Gb 4d0 a;
€rg0 FO, (¢4 MG 4d 02 eandem proportionem habet, quam Gb adeandem 0 a
& proprerea MG aqualiseff Gb;cumque Mb fecetur equaliterin G, & inequa-
liter in e (ex lemmate 6. huins) Gb ad eb, féx BG ,ad de , propter fimility-
Ainem triangulorum BGb, & BOa , & multo magis BG ad V € portionem »

. 3[}7/1'#3 de babebir maiorem proportionem, quim e M 4d G M;ergo rectangulum

BGM
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BG M fub extremis " ~ :
cosentum mains erst
reitagnlo v e M [ub
medys comprehenfo;
' eyt dutem priss re-
cFangulum B G M
aquale yeF angulo E
M; ergo rect
E M mains cft ye-
GanguloveM, &
proprerea EK ad v
e, fen KT adT e
(propter fimilitndi-
nem triangulornm_y
ETK,&VeY)ma-
sorem proportionem
babebit, quam ¢ M
4d MK, & compo-
nendo , eadem K ¢
4dY e maiorem pro-
portionem habebir ,
guim ad M K ;ergo
Y € minor eft, quam
MK, quare E1 ad
Ye,feulXadeV
(proprer fimilitudi-
nemtriangslorym 1 RN
EX,eTV)habebit . | o D
majarem proportio- .
mem, quam eadems ‘
EI4d MK, [t I1C 4d CS, velad c€; & proprexea comparandy homologorum
Suwmas in ellipfi, & earundem differensias in hyperbola C X ad c ¥ , velCz
«d Z ¢ (propier fimilitudinem tyiangulorum CZ X , V CZ ) maiorem proportio-
mem babebit, quim S K , ad K M, fen CD ad DF, & diuidendo in hyperbola,
& componends in ellipfi C c ad c Z habebit masorem proportionems , quim C F
4d F D, [en quam latus tranfucrfum ad rectum, & proprerea brewifisma lines
yum cadentium ex puncto V' ad axim abfiindet [eqmentums mains  quim AZ,
&5 ramus EV 30m erst brouifecans , Ztm_d Jfuerat oftendendum., o
Et demonfirabitur , quemadmodum di¢tum eft, quod GO ad BO mi~

“E

Lem.s:

Lem. 4.

€x 9. 10
buius.

norem proportionem habet, quim FO ad O C, &c, Nam proportio ED ad -

BO componitur cx rationibus ED 2d DK ;& DK, ftu GO 4d BO. Pariterque

pr?ortio‘fl‘mgime ) , que erat maior quam ED 4d B O componitur ex ratio-

nibus CD ad DF , ¢ F 0 ad 0C,aunferatur communis proportio ED ad DK,
wel C Dad D F,remanct proportio G O ad O Bminor proportione FO 44 0C .

Et producamys ex V, / duas perpendiculares V e, / P ,que , &c. E¢

producamas ex V,, & V duas perpendicalares V €, qua parallele fint continents

FM , & fecen? rekiguas lincas in Jignis antea expofitss G, Rectangylum ergo v e
' 2 o ime

-

< B
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fiue C q ad q X ( propter fimilitudinem triamgqulorum ) maisrens propayiisuess
' habebit, quam 1C 41 CS,velCDadDF, é- dinidendo iv bypexbaia s & som-
; pomendo in ellipff', Cx ad X  masorem proporsionem habebjt , quaw CF ad F
Exo.10. D Ji%t quam latus tranfucrfum ad retum,quapropter breuifsina cx p adaxiss
haius.  dwita /egm: maiorem lineam , quim A . 2ue’omnia offendenda nerins.

Notz inPropof. LIV. LV.

. ‘ ITaquc oftenfum eft , vti memorauimus , quod ex concurfu duarum.
: breuiffimarum ad illam fe&ionem non egrediatur alia breuifecans pre-
ter illas duas, & quod reliqui rami ex eorum concurfu educi ad fectio-

nem habent proprietates fuperius expofitas. ' -

‘ Senfum germanunt huins confecary , in guo due propofitiones Apolfony con-
Yinentur  non eff facile diuinare in tanta Apollong breuitate, & textus Arabici
infigni corruptione ; videtur enim vecenfere s & recolligere conclufionem quam-
dam pracedentinm propofitionums : at hoc fieri nullo modo debebat in duabus pro-
Pofitionibus 44. & 45. Rurfus fi thepremata funt , demonfirari mon poteront ante
propofitiones 5 1. 52. 53; fed forfan numeri Arabici non 44. & 45; [ed 54. &
§5. elfé debent, quod mirum non eft, cum wumeri pafiim in hoc codice Arabico
de;mm‘ yeperianiur « Itague in hac ambiguitate fufpicor y textum fic reffitns
Po (&1 ’ .

A
i f/_./- =

2 ‘e
’ 2 N .
’ \,

‘A CL\\.\T&{
1
L .

PROP.s. S5 in camifeCiome que brewsfecantes dule fuevint ab corum concurfu ,
Addite o llus alius ramus dutus erit brewsfecans @ Et vamorwm ab eodem con-
curfu extenforums 5 qui inter bremﬁcante: intercipsuntur 5 abfcindune axis
[egmenta maiora, @ qus nan intercipiuntur 'y minora , quam abfcindant
linee brewsfsime ab eorum terminis ad axim dulle : oportet autem in_
ellipfi y cvt duo rami , @ perpendicularis cadamt imter axis maioris cver-
! ticemy @ centrum Jechionts . | . |
Sit
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Sit comifectio A B C, cuins axis A D, & in hyperbola, & ellipfi centrum
E; & [umantur quelibet duo puncis B, & C , qua in ellipfs fint in codem eins
quadrante , & ducantur B F, C H perpendsculares ad axim, ¢& in parabola_s

fiant F G & H{I aquales [emif5i laterss recti; at in hyperbola, & ellipf: fiat
EF ad F G, nec non E H ad H I, vt [atus tranfuerfum ad rectum, coniun-
ganturg; recte B G & C 1. Manifefiumeft B G,¢5 C I effé lineas brewifsimas,
que fi producamtur vitra axim (‘ex 28. propofitione hnius libyi ) connenient
alicubi, vt in K. Dico, quod ex concurfu K nullus alins ramus breuifécans
duci poteft ad fectionem A B C. Extendatur ex K fuper axim A D perpendi-
cularss K D, & reperiatur [ectionis Trutina L competens menfure A D ipfius
concurfus K , vt in propofitionibas 51. & §2. precipitur. Et certe perpendicu-
laris K D non lerit maior , quam L , alias\duci non poffet vamusvllus breus-
Sfecans ex concurfis K ad [ecFronem A B C, quod eff falfum ; factz enim fuernnt
K B, & K C breuifecantes; Similiter K D non erit aqualis Trutine L, quan-

widem tunc vmica tantummodo breuifecans ex K ad [eFionem A B C duci
pofsets quod rurfusfalfumeft, pofite enim fucrunt due bresifecantes; sgitur per-
pendicularis K D neceffario minor erit Trutina L , & ideo ex concurfu K due
2antummode brewifecantes ad [ectionem A BC duci poffunt, qna funt BK,C K;
& proprerea mullus alius ramus breaifecans ex concurfis K ad fecFionem ABC
ducs poscft praser duwos K B, ¢ K C; quod erat primo loco efiendendum

Secundo ¢ (dews pofidis , dico, quod rami ductiintéey K B, K € cadunt infra .
lineas brenifsimas ab corom serminis ad axint duc?es & quod rami? producticx

-K fupra brewifccantems K B verfus A verticem [ecFionis, vel infra ramum bye-
sifecantem K C abfiindunt axis fegmenta ex wvertice minora, quim abfiindant
dinca breuifsime ab corum terminis ad axim dwFe. Reperiatur denwo Tratina
L, offendetur , vt prins pexpendicnlaris K D minor , quam L . dua tantummo-
dv breuifecantes K B\& K C ;5 quare quilibet ramus ex K ad [ecFionis punitun:,
nter B, C pofitum extenfus, fecat [egmentum axis ox vertice A mains quans ab-
feiridas linea breuifsima ab eins termino ad axim dufta: pariterque quilibet ya-
musex K ad puncinm fectionis fupra B, pofitum s vel infra ramum K.C exten:
fus, abfeindes feementum axis cx A minus , quim fecet linea brewifsima ab
eins teymino ad axim ducta; quod crat offcndendum , .

Notz m Propofit. LVI.

REperitur quidem in ramis aggregati fecantis bifariam inclinatum.,
fuper quod non cadit perpendicularis, breuifecans vna tantum, quo-
modocumque fe habeant perpendicularis, & menfura, &c.

Senfum ldw propolitionis mec Apollonius quidem fi regiuifceret infigni bar-
barie corruptum perciperet, cenfeo tamen, fic veffitui debere.

In ellipfi ramorum fecantium vtrumgue axim & concurfie vitra centrum po-
fito egredsentium , unius tantum portio inter aximmaiorem, ey [ectionem inter-
cepta erit linea breuifiimas fiuc menfura ipfam comparatam , nec non perpend:-
cwlaris ipfam Trutinam fuperes, aquet, vel ab ca dgﬁn.at : it

8.9.10,
huius,

ST, 52
huius,

SI1-53,

hurus.

5T. 52
huiuc

1]




56  Apollonij Pergz
Sit’ fe&io - ellipfis
A C B tranfuerfa A

B, &c, Legos Sit fe- /"\

Gioclighs ACB &  Y[PTHTTT <K
Axis masor A B, cen- ..‘ ‘

trum D ’é‘ffrﬂ”di' A 1 G 'F M \

cularis EF fecans ¢ “\" [ | D=

. _ — o
2 P. N
xim in F inter cene \\' / g / B
tris ellipfis D, & ver- N
ticem A, L /~\E‘ g
Et ducamus per i
pun&um E fe@ioné
hyperbolicam E M ,
C circa duas cjus continentes, &c. {deff circa duas asymptotos 1 L,1 H per
1 2]'&;‘ 13t E defcribatur hyperbole EMC, que feces axim A B equidifiantem alteri asyvs-
Sy _;mw; in aliguo punito vt in M; offendetnr punctum M fuper cllspfis centrnm
D ¢adere, '
Ergo E H prima in proportione in-IHfubfcqucutcm.nemzc G Ffub-
uens ipfam M G quartam, zquale eft fubfequenti D G fecunde in.,
I G nempe F H tertiam. Ergo pundum N, &c. Textus corrapins fic refli-
- 256 poffé cemféos Ergo E H prima propertiosalinm iz H1I , sewpe G F quarsam
#quale eff DG fecupde in I G, nempe F H sertiam,&rc. Propteres qnod E H ad
F H,atque DG «d G F pofita fucrunt, vt latus tranfucrfum ad recium ; ergo re-
Elanguium fub DG, & HF, [eu 1G, extremis quatnor proportionslism , eqas-
le eﬂ rectengulo fub int.ez'medy;'-; EH 5 & FG,fen H 1, cfique puniium E i
hyperbola E M C cuius afymptoti K I, L1; ergo punium D in eadem hyperbols
exiffit; fed erat prius in cllipfis diametro A B, [cilicer i censyo s quare in cornm
communi [¢etione exifles : crat antems puniinm M communis [eltio hyperboles
‘ EC, & axis cllapfis A B;igitur puncta M, D coincidunt , ¢ hyperbole ED.C
81b. 1. pranfir per centris [ectionss elliptica A C B, €5 jdeo hyperbole EDC, que in afiniti
extends, ¢ dilatari poref meceffaris [ecabiss finsitam ellipfim aficubi , vt in C.
Et producamus per E C lineam , &c, Et producamaus per EC rec¥am li-
neam, que occurrat continemtibus in Ly K , & fecet axim ellipfis in P . A
Erit GF ®qualis ON, quare FO , &c. 2uia due reife lines 40, LK.
. [ecantur 4 parallelis IL , FE , CN , KO proportionaliter , & funt K € , L E
8.lib. 2. aquales, ergo ON , FG inter f¢ aqualeserunt , & addita communiter N F erit
FO equalis N G 5 Et quoniam E H ad H F ¢ff vt E K ad K P ( propter pa-
vallelas K 1,0 A) nempe vt F O, fen e aqunalis G N ad 0 P ( propecr paral-
lelas E F, 0 K) fed candem propertioné habet D G #ad G F, guim E H ad H F;
"ergo G N 4d.O P canderm propertiomes habes quim D G 4d G F, & compa-
Lem.3. yands homologorum differentias D N sd N P erit vt D G #d G F, fenvt latus
10 huius. tyanfucyfum ad rectum ; & ides C P ¢ff brewifsima,
Ruia in fequents propofisione 57 ; & in alys adhibetsy propofitio mom adhuc
demonfirasa; nimirum pofita C Plinea breuifsima, pariterque | D femifsi axis
recti minoris etiam bresifiima ( ex 11. huins) qua occurrans vitra axrm i
M deducuntur ea omnia, qua in propofitionibus §x. & 52.ex hvr-.uefi omss-
' 20 Giwcr-

~



COH]COL, leo Vo : T 57 ’"“\ - -
w0 dinsrla eliciehansur s wow in WNiis propsfisiensbus pespendicularis ex tomcur- '
S5 ad aicim ducta efffoicbat i ellipfe ”%"" { -iﬂx{l";:’}fﬂim 15. husns
Bibri ) myinovews medictate ¥xss Yramfuerfi,ideft perpendicnlaris ex concurfa ca-
debat ingdr vEvivyirn JiTionis, & proximiorem verticem : hic vero perpendicu-
Bivis ex-vomcarfu M per centvum D cllspfis sranfit : :

Animaducrtendum eff boc theovema demonfiysewns fuilfe ab Apollmio Propof.
35. huius libri ,quod tamen paraphrafies nefcio an iwre in fine buius voluminis
sranfpofiits Sed quia predicta propofitio 35. omnino hic ¢ft nece(faria, ¢ pendet
ex alijs pracedentibus o libust patius aliam independentem demonflyationem af-
Serre quam ordinem propofitionum [asis altcratwm dewno persurbare ,

LEMMA VIIL

I N clbpfi ABC lined brewifsitna F G, @ femiaxis minor veltus B~
D cogueniant in E , erunt E F , @ E B due brewifecantes , duca-

tur quilibes ramus E:H snter vos : Dico E H non ¢ffe brewsfecantem, @
cadere infra lincam breus|spmam dullam ex punilo H ad axim .

Ducantur ex F o & H volf2 F X , H L perpendiculares ad xim velfum B
D ewm fecantes sn K , & L, pariterque ducantur FM,HN per, ndicnlares ad
axim tranfucrfum A D, eumn fecantes sn My N . Etguia F G eft breuifsima, ergo
DM ad MG eandem proportionem labet, quam lasus tranfuerfum C A ad cins 15. huius,
latas rectum ; fed proprer parallelas DE, MF, ¢f DM ad' M G, vt EFi2d F
. G fen EK &d K D (proper parallelss GD, FK) guare EK.dd K D eanllem -
proporsionems habet, quim latus tranfucsfum ad reiium . & diusdendo E D «2
D K candem proportionems habebit, quim differentin laseris srapuerfs » & reci
ad latus reium , eft vero D L maior, quim DK (cum HL parallels 4o ¥ K
«cadat intey punitum K, & B ) igitur E D ad maiorem D L minorem proportis-
#em habet, quim ad D K, & properea componends E L ad LD minorem pros
porsionsm habebis 5 quim latns tranfucrfum ad recium : cff wero £ H sd HI,
H ' v EL



- oy ‘e e
_58 Apollonij Pergaxi. e
T we EL &d LO(propler parallelss 1Dy H L) parsterqne DN 4 N1ef,iEH
ad H1 (porpter parallelas ED, NH ) quare DN ad N1 eritvi EL4d LD,
& propterea DN ad N I minorems propersisnem babebiz 5 quin batus tyanfucr-
10. huius. fim C A ad ¢cins latus recium , & ideo linea bmo‘:f:mu ex punifo H ad axim
AD dulta cadet fupra ramum H 1 E m vertisems. As arq; BH woneritbre-
wifecans, qmod erat primo lico offendepdym ., -

F M

i

L

Secundo ducatur yamus E0 Jecans maiorem awim in P imter verticem A, &

breuifécantem EF ; Dico E 0 non cffe bresifecantem, & brewifsimam ex punéto
O ad axim AD duiFam cadere infra ramum OPE ; Ducantur 02, O R per-
pendiculayes ad axes, fecantes eos in L5 R. Manifeftum eff 2 D minorem effe
quim K D, & propteres ED ad D2 masorem proportionem habebit , quim ad
D K, & componendo E D ad 2 D maiorem proportionens habebit , quim E K
43 K D : offenfa autem fuit EK ad K D, vt latus tranfucrfum C A ad cinsla-

tus recium ; igitur E R ad Q D masorem proportionem habebis . quim larys

tranfuerfum ad rectum:; fed ( proper parallelss PD, 02 ) vt ER 4d 2 p

#a ¢ff E0 ad OP, & proprer parallelss ED, RO, vt EO 4d 0P , ir ¢f DR

@4 RP ;ergo DR 4d RP ¢f, vt E R 4d 2 D, proprerea D Rad R P ma-

dorem proportiomem habebit , quim latus tranucerfum C A ad eius latus yectum ;

ex 1o. 0%wr E O non eris brewifecans , & brenifiimaex punito O ad axim duita cadsr

. buins.  #2f7a ramum E Q verfus D, quod cras ofiendendwes, . . v -+~ - .

. Notz in Propof: LVII.
E-T dico, ﬂuod non repe- ~

-riatur vllus aliusramus,
&c. Ideft fir yurfus linea bye-
sifiima C M , que produita,
concurrar cum perpendiculari B
F in E , que fecet axim in F
vitracentrum D adoartes vey- _
$icis A, Dico, qno/}yraer ra-

' mum

-

\¢
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Cogicur, Lib V- 59
mum E C nullus alius ramus breuificans ex concurfi E ad fectionem ducipotef?,
qui cadat in codche quadrante B L, quers bredifteans inger[Gat,

Nam fi producantur BH, E G, &c. Dacantwr guilibes rimi EH ,EG ad
verafque partes brousfecastis EC intra gﬂddnptem BL , qus fecent DB in K ,
& 1, ¢ preducatar per ocntvian.D reifa M D L perpendicidarss. ad dxim B 4,
qua fecet [ectionem in L, & remium EC in M . ,

-Et quia jam produ&a funt ex concurfu M duz “breuifecantes , &c,
Lusa CM breusfsima.ex hypothefs occurrit femiaxi minori recto LD breusfeis
ma puriter' (ex 11. huius) in M, fequisar (non quidem ex S1. 52, haius, [¢§
éoc:lemmate 8. premiffo ) quod linea reéis ex M ad H comiunila cadat infrae
brenifiinam ex pancto H 4d axim B A daitam, & covinmiis roctn M G cadit
Supra breuifsimam ex puncto G ad axim duitam . '

Scd E H, & E G cfficiunt ab{cifsas oppolito modo,&c. 2uiaabecdem
puncto H fectionis ducuntdr tres recia linea H E yH M, bresifiima ex H ad

axim B A duita,quarwm intermediacft H M, eo quod breuifsimaex H ad

-\ axim 4B cadje fuprs HM ad paytes Byt didGwmeft, & HoB radit. - [om g,
o - infra HM ad faru.; As ergo H E cadis infra brewsfimam.ex. .

...t Had 4B duitam, gﬁ\'grqpnru EH. nencrigbrenifecans: .
o * - Similiter brewifsimaex G ad ABextenfaladitinfra | _ -}
T G M ad partes A, vt dsctum effsat EG cadit ' AL 1 1bidem.
S -+ fupra G M ad purtes B s ero EG cadip ~ L7
Coa LT, Supra brewifiimam ex G ad om0 7
A B ductam, quare EG non e e
, eff breuifecans .
7
\
\
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60 ‘Apollonij Péféxi?-‘ o
SECTIO NONA
~ Continens Propof. LVIIL LIX. LX, LXI.
| . LXII. & LXIII. -

IAm ex pun&o dato C extra, vel intra fc&ioncm AB (‘quoc.l_
in axi I A non fit ) poffumus reGam lineam ducer® , cuius
portio intercepta inter {cGtionem, & axim fit linea breuiffima.

PROPOSITIO LVIIL

Sit fecio parabole, & producamus perpendicularem CE fu-

per IE A, & ponamus EF zqualem dimidio ere&i , & du-

o tit;2, camus G'F parallelam ipfi C E, & per C ducanius hyperbolen
H C B circa duas continentesillam G F, I F ; quz occurat fe

rd

a

b

Gioni A B in B, & per B , C producatur linea_occurrefis con- |

tinenti I A in I, & continenti G F in'G : Dico , quod B I ¢t
linea breuifsima, * = - 7 -

,

i

G___
H\C

. Producatur perpendicularis B K. Quoniam C I 2qualiseft B G(sexta
8.Ub2 ex fecundo ) errt E I zqualis K F, & E F,K I erunt gequales, atqu(e fup-
pofita , eft E F zqualis dimidio ere@i ; ergo K I ita eft pariter ; Quare,

B I eft breuifsima, (o&taua ex quinto )& hoc erat probandum .

PROPOSITIO LIX. LXIL & LXIIL.

- DEinde fit fetio hyperbole , aut ellipfis, cuius centrum D, & lineis,
atque fignis in codem ftacu manentibus, ponamus D Fad FE, &
IS : ‘oL fimiliter

C

a



. gonicor . I-ib- ‘Yv} ‘ 6 I

fimiliter CL ad L E, vt proportio figurz , & producamus Eer L 1};
fam O M parallelam A I F, & per F ipfam G M parallelam CE, & fa-

ciamus feGtionem H C B hyperbolen tranfeuntem per pun&um C circa 412

Continentes G M, O M, qua occurret fectioni A B (in ellipfi quidem ve
demonftranimus) in hyberbola vero o quod O M parallela axi D A in-
clinato fubtendit, fi producatur, angulum fubfequentem continentiz an-
gulum fecabit-A B, & corda , fi producatur , occurret feioni; Erge O
M ingreditur fe&ionem A B , & ampliatur fe&io A B lﬁz extenfionem.
longeé d duabus lineis O M, M G, &fectio B C prope illas ducitur (deci-
mofexta, ex fecundo) igitur due feGiones A B, C B fibi occurtunt , vt

6.
htfius.

144ib. 2.

in B, & ducamus per B, C lineamoccurrenttm DF A in [,& G FinG; -

Et quia B O equalis eft ipfi C G ( oQaua ex fecundo) erit O N zqualis
ipi ML, & O L ipfi N M; ergo O L,nempe N M, feu K F ad Eleft,

vt CLadCE, necmpe DFad DE,ergoKFad El eft, v D F

b4

ad E D comparando homologorym fummas in hyperbola,, & corundem Lem.3.
differentias in ellipfi, & iterum comparando antecedentes ad differen~ Lem. 1.

tias terminorum
fiet DK ad K
I, vtD FadF .
E, qor ok v
oportio -
g;'li)gitur Blge‘;!
finea breuniffinra
( 9. ro. exquin-
to') & hoc erat

; ,
. <
T S\
o\’ ' "’
.
. :
» l PR .
\a’

PROPOSITIO




~dum. F
S'I‘ poea pyn8un C. & ¢ - L E P ~Fe o -
) perpendjgularis C F, &. e SLy I I .
- F mnqriu? 3 vertice fe@ios - R IS PR (N
nis, quam fit centrum, & Po- - N g | by e
mm?ts‘CEadEF,vtpeﬁ‘,,.,.,, N Ko ,{M
proportio figurze, & fimilites, ., ) o >
DGad GR.&exEpro-- ., MY/ S T
- ducamusE H,qu fit parale S o L DY :
lela ipﬁE AQ’Y& X G'?'DW T e b &- O AT DRI 1Y
adfalﬁ“? G}»‘gge‘g“ﬁﬂ?“ - N IR ORI,
o pasallelgapi CFs &duca . 0 a0 1O i Do
# b2 muyfeétiopem hyperbolen, .. . / 52‘:. 11 I"U") NI
.t trahfeupteny por D, quam, . R S R
. contineant 1 H,, 1 G, qug occurret feltioni A B fimiliter ln B; Itaqus,
“* per B, C producamus lineam, que occurrat axi F A in L., &:ipfi E.H
in M. Dico, quod B L eft linea breuiffima . quia du&a perpendiculagy
HN,CEadEF,feuad K D, eft vt D Gad GF, neppe ytK1a
I E, & propterea E C in E I erit ®quale reGangulo Djﬂ;i cqyenty
12.6b.s. (0&aua ex fecundo ) nempe reGtangulo B I confequenti;.Jrgo C E in

D Einde perpendicularis egredi¢ns ex

6 - Apollonij Pergai

PROPOSITIO LX.

¢~ ®B_ D

C cadat ad centrum D fectionis A B
hyperboles, & ponamus CE ad E D, vt
proportio figure , & producamus ex B-ad
feGionem reéd lineam E B , qua parallela .
fit D E, producaturque C B, quz occur- 2 A
rat axi in G. Etquia CE ad ED, nempe | | S
CBadBG,nempe DHadHG eft, vt I B\
proportio figure ; erit G B linea breuiffima :

( nona ex quinto ) ‘quod erat oftenden- A

E1eft zquale BHin HI, & propterea BH ad CE, nempe. HM ad
ME eft, vt E I ad I H; ergo H I, nempe-N G 2qualis eft E- M, & ideo
LFad EM,nempead NGeft, i CFad EC, nempe DFad D G,
guia quelibet earum affignata eft, vt proportio figure; ergo L, F ad N

.eft, vt D F ad D G; itaq; comparando homologorum diffgrentias L. -

Dad D N, vt D Fad D G; & per conuerfionem rationis, & pofted
diuidendo D N ad N L erit', vt D G, ad G F, que eft vt propor-
tio figure; Ergo B L eft linea breuiffima ( nona, ex quinto ) & hocerac

 oftepdendum.

Notx
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63

‘Notz in Propofie. LVIIL

a .lAm poffumus’ producere ex punco affignato C extra datam fe&ionem

A B, aut intra (fi pun&um nen fuerit ad axim [ A) lincamdiuicl;fn—

tem ex illo inter fetionem , & axim lincam breuiffimam, &c. Sve lgen-

dam puto. Ex pumta daso C extra) vel imtra fectioncm A B, quod in axi nom
fo2, lsmeam reéiom duere, cuius portis incercepta imer [ectionem, & axim fit -

binca brewifiime, -

b Ee pc: C ducamus fe&ionem H CB circa duas

~RJ)” m
7{ |

H
continentes illam GF,

- IF, que occurrat fe@ioni A B(16.ex5.) in B, &c. Scilicet ducamus per

C hyperbolen H C B circa sfymptotos G F, F 1, & quis’afymptoti ,& hyperbo-

le H C B producie ad f¢ spfas [emper propri
oduita [emper magis ab axi Al.remouctur.

bola A B [¢c mutuo fcabznt ; fecent ¢ [e in }

guod in textn Arabico affimitur hec conclufu

16. hains quinti libri ; & figuidems numeri |

hac fnp'_o;;ia [exta decima defideratur in hoc .. . .

4 lib. 2.

14(2.
. Ex8. oL

~=yabole

C  Producatur perpendicularis B K. .Quonia'mf CI, &c. Ex ﬂ»&‘a R ad

axim ducatur perpendicularis B K ;; fbcans ewm in K ;

quoniam quands punitum

C punitir intra parabolen, tunc B G equalis eff 1 C; quando vero.cadst extra, -8.1b. 2.
twnc C G ¢ff equalis B 1, & addita communi B C erst 1 C equalis B G,cumq;
due recta linee 1 G o 1 F connenientes in I fecentnr 4 rectis lineis K B , E C,
F G inter fe parallelis, o quod funt pevpendiculares ad eundems axim;ergs 1G
@ 1 F fecantur in §fdem rationibus, & proprerea E 1 agqualis erit’ K F s ficnté'
1 C requalis erar B'G , parsterque 1 K aqualss evit E F, ficuti 1 B aqualis eras
C G ; pofita autems fuit E F-aqualis [emierefto; igitur K1 [emifii_ laseris relti
. . TSN LI <\ . .. )

. pariver rqmalis erit.

s

Note



64 . Apollonij Pergzi
Notz in Propofit. LIX. LXII. & LXIIL

T lineis, atque {ignis codem ftatu. manentibus v &c. Ideff pinifumy o
C extra, amt Sntra fecEionern passtnr, dammsado nen 58 in asiy dua:rx
C E pespendicularis ad axim, fecams owm in E, ¢r-vt latws tranfaerfum ad fe-
&wm, ita fist D F ad F. B, asque C:L'nd L B¢y per L prodincasur O-L M ps-
vallely A L, & per F dycatsr F MG ,udkh_cz,m'ﬁ[éao M in M, & prr
4 lib 2. C defiribatur hyperbole H C B circa afymptotos G M 0 , que. in 2Uipf per tins
cemtrum D tranfoit, & ideo cam fecabst finwti oftenfum cft in 56. huius. ]

.......

xi D A inclinato fubtendit , &c. Luemiens |y
i [écat verague lintarums continentivm angulym .
sliba g » comtipet [ections eccurret s & produciafeltia-
i cadit intra [ectionem A B, atque hyperbole 4 &

. y s recedit tum ab M O pagallels axi, cum «b M
14lb.3. G b feltio H C By ¢ asymptoti O M G 4d f¢- o
- fa itur [ectiones. A B, B C conueniung; fecens |

S incam occurremtems axi in 15 ipfi M O {50,

iC Guec, Cumlinee refta 0 M, 0.6 fo for ‘o
lis EC, K B, F G proportionaliter , erit Q N
' s crat € Gy & 0 L » gqualss erit N M, frcurs
8.lib, 2. ¢ ' trilpgy[‘ a" L,é’ Icy’m/"m‘lm "’.P‘”'
. ‘dEI"UtLC'dCE;qﬂwgnMN,ﬁ“F
K aqualis ipfi L0, igitur F K 4d E I ¢ff, vt L C 4d-E C, fed ex confiru~
¢tiome erat D'F ad F E, vt C L ad L-E, feilscet vt latus tranfucr(um ad
Lemy,  recum ; ergo anteccdenses ad fummas, terminorum in byperbols . & ad
’ ’ corumdem



eirwnde diffrén:

g A
2ias in cllipfs fc3- ' T - .
licet C L 5553 ’ ‘ P —& <l
¢rit vt DF 4dD : WV
E, & propteres ¥ A b
KFddElerit,.._.._‘:’; H e MET,
vtDFad DE, > ' - N, Lem.3
& coparando ho- N K "
mologorsm [um-
mas in hyperbola, . B
& corundem dif H
Jerentias i;} ells- ' M 0 ”
s K D aa D : . -
? ; mparando antecedentes ad differemtias ter-yq o o

¢rsty vt D F ad D E, & iterum to‘!
minorsmfics D K 44 K 1, vt D F 48 F E, fen vt latus tranfucr fum adrectum;
igitur B 1 ¢ff linea brenifsima. g : ] L
Si autem componamus proportionem in hyperbola deinde abfcinda-
mus, & reijciamus oppofitum ab oppofito in ellipfi , deinde inuertamus
fie KD ad K I, ve D F ad F E, &c. Sed texyum mendofum corrigi debere,

vs fupra faitum cft conflas ex pracedenti poid .
Notz in Propofit. LX.

D Einde fit perpendicularisex C, &c. Siexpunclo C extra hyperbolen po-
fito perpendicularis ad axim duita adcem#m esws D pertingas, duci de-
bet pariter ex: punito C rectalinea ad fectionem , C48S poriso snicr axim D F,
& Jectionem A B [t linea breuifsima;fiat C E ad E D>v% Latws tranfucrfum ad
yelFum, & ex E ducasur E B parallela axi, fecans byper bolen in B, & ex B du-
catur B H perpendicularis ad axim, [ecans eum in H, :
Etquia CE ad E D,nempe CB ad BG, F D
&e. ,%xgia proper parallelss BE, F D ¢ft CE ad
E D, vt CB ad B G, propser parallelas D C,
HB,ef DH adH G,vt C B 4d BG,quare DH
4d HG erit,vtCE4d E D : pofita autem fuit C :
'E 4d E D, vt latus tranfucrfum ad recfwm ;igi- ‘ A\
zur D H ex centro hyperboles sd H G eandem al I

proporsionem habet , quim latus tranfuerfum ad 1 B\
rectum , & propserea G B cerit linea brevifsima. _ |
\
G

Notz in Propofit. LXI.

It poftea pun&um C, & perpendicularis C F,&c. 8i 4 punito C extre

byperbolen A B pofito,C F perpendicularss ad axim cfficiat F A [egmentié

tranfuerfi axis maius [emifse eius D A, & ponantur C E4d EF , st3que D G
A I _ 4d G F,

?

Ex9.10.
huius.

9. h_mus.

o
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4dG F vt latus tranucrfum ad

yectum s ¢ ducatyr ex E rects ¢ ’ E P F
E H paralle/s F A, que fecetnr  ~ T
dretis DK ,G I adaximper- . ™

pendicularibus in K, & I, &
+lib.2. per D ducarur hyperbole D B
circa afymptotos H I G, occur-
ret hyperbole A B (vt in Prop,
59. 62. 63. offenfum ¢ff ) ali-
cwbi, vt in B,coniungatur recia
linea B C, que occhrrat axiin
L, & ipfi EHin M, duca-
turque ex B perpendiculsrisad
aximeam/é‘fms‘inlv,d'ﬂ- L U
Gtam E M in H. Dito, qwid B L ¢ff lieabyewifsima . S
CE ad E F,nempe K D eft,vt D G ad G Fi&c. Ludpiam ex confiyn-
itione C E ad E F, few ad ei-eigndlems K D, s» parallehagrammo D E , ¢eff vt !
D G ad G F, feilicet vt lasus oranfucrfbm ad reitam,efique K 14d 1 E,vt B
G 44 G F propter paralieles DK, G I, F E ; erge vt prima € E ad fecundam
D K, jta eff tertia K 1 ad quariam I E , ¢ proprerea zectangwlam C E 1 fub
- extremis contensum aquale eft reEangulo D K 1 [ub intermedys comprahenfo;
12.lib ¢ft vero rectangulum B I Aquale rectangulo D-I cum comprehendantur ab hyper-
"* bole D B, & afymptoris H1 G ; ergo rectangulum C E I equale eff rectangulo
B H I; ¢ proprerea B H 4d C E, nempe H M.ad M E (propter fimilitudinens
triangulorum B H M, C E.M ) eandem proportionem habebit , quam E I ad. I
H, & componends cadem H E ad H I, atque ad E M eandem proportionem
habebit ; & ideo H I fen i aqaalis N G aqualis evit E M, quare eadem
L F 4d N G » atque 4d E M eandem proportionem habebit : fed propser fimi-
Jitudinem sriangulorum LCF, MCE ¢f F C 4dEC, M FLadME,
feuw sd N G, ¢ erat C E 4d E F, necnion D G ad G F in eadem propor-
- tiome lateris tranfuerfi ad recfum, & fumma terminornm ad antece-
dentes terminos, fiilicet F C ad E C, necnon F D ad DG ean-
dem proportionem habent ; quare L F ad N G edndem
proporsionem habet , quim F D ad D G, tompa-
Lem.3. rando homologorum differentias’L D ad D N
candem proportionem habebit ,quimF D
4d D G, & comparando confe- '
lem. 1. ' : quentes ad differentias reymi- '
‘ ) ~ norum DN ad LN erst, -
v¢ DGad FG,
[eilicet
ot latus tranfuer(am ad retums;
5. huius. guapropter B L ¢ff linea
| brewifsima,

Iem. 1.
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SECTK)DECLMA:

Continens Propof. XXXXIV. XXXXV.
B “Apollonij.

S I ex axe re&o ellipfis fumatur mcnfufa ab origine , quz ad

femiaxim reGtum non habeat minorem proportionem, quim
.habet figura fuz tranfuerfz, tunc quicumque ramus fecans , ab

-illa origine ad fe&ionem ducus, abfcindit ex axe tranfuerfo ad

verticem {e&ionis lineam minorem ea , quim' abfcindit linea,

‘breuifsima egrediens ab eius termino in fe&ione pofitoad tran-

fuerfum axim ; fi vero fuerit proportio ad femireGum minor,
*Tync ramorym fecantium vnus eft breuifecans; reliqui vero, gui
fequuntur extremum tranfuerfz habeng proprierates fuperius ex-
pofitas, & qui fequuntur extremitatem recti, fecant ex tranfuer-
fa lineam maiorem ea , quam abfcindit breuifsima egrediens ab
eius termino. - o

 PROPOSITIO XXXXIV.

Sit A D dimidium axis re&i, & minoris fectionis ellipricz
A B C, & meufura A E , quz fit maior , quim A D, & pro-
_ portio illius ad iftam non fitminor proportione figurz fe&ionis;
Dico, quod linea breuifsima egrediens ab extremitate cuiufcum-
‘que rami fecantis educi ex E ad feGionem A B C, fecat ex
tranuerfa B C cum Vertice B, vel C lineam maiorem ea, quam

" abfcindit ille ramus. o -

Ponatur ramus E F, & ducamus ex F ad verum-
que axim duasperpendiculares F H,F I. Erquia P
proportio E A ad A D non eft minor proportio-
ne figurz,fed minoreft, quim E H adH Q,ncm-
pe E F ad FG,feuD Iad I G, erit proportio figu-
r2 minor, quim D I'ad I G, & ponamus D I ad. H -
1K, vt eft proportio figurz , & iungamus F K; :
erit ergo F K linea breuiffima ( 10, ex 5.) & iam
fecat K B maiorem, quim B G, & G'F non exit
breuiffima ; & hoc erat propofitum. ; <

Ia . PROPOSITIO '
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PROPOSITIO XXXXV.

I autem fuerit ratio E A ad A D minor’,
quim proportio figure, ponamus E H ad H
D in propoitione figur , & producamus per-

- pendicularem H F, & iungamus F E, & duca-

mus perpendicularem F I. Et quoniam E H ad

H D, nempe D I adI G cft, vt proportiofigu-

re, erit F Cg linea breuiffima (1o, ex 5. ) Etquo-

niam iam edudi funt ex E ‘duo breuifecantes

FE, & EA ( 11. ex 5.) tunc a terminis ramo-

rum egredientivm ex E, qui terminanturad fe-

Gionem B F, linea breuiflima egrediens eritre- A N

‘motior ab ipfo B, & qui terminatur ad feGio- | .

nem A F, breuiffima egrediens ab extremitate illius erit proximior i ipK

B(51.52. ex 5. ) & hoc erat oftendendum, : -

Notz in Propofe XXXXIV: ™

.

PVto, nameros §3. & 54. Propofitiomum husus fe-
(Fionis mendofos effe, mam Propefitio §3. pofitas
Suit in premiffa fectiome, & Propofitio §4. inferius
appdfita reperitur ; Cenfeo igithr- > effé Propofstiones
XXXXIV. O XXXXV. '

Si ex axe re®o ellipfis fumatur 'menfura, &c.:
Hoc ¢ff fi ex axe minors, recko ellipfes [umatur menfis-
74 5 qus habeat non minorem proportionem ad [emj~ ..
axim rectum, quam habet axis tranfuerfus od fuum
Lasus recium, quilibes yamus fecans, ab origine 4d fe-
CHionem dultus , abfeindit ex axe tranfuerfo ad ver-
vicem [eCEionis minorem lineam , quim fecat lines breiifiima ab eins termi-
#0 ad axim tyanfucrfum ducta. Si vero menfura ad minorem Sfemiaxim ye-
CEum proportionem minorem habuevit , quim Latns tyanfuey fum ad rectum , tunc
. unicus rzmiu:r-efit breuifecans; reliqusi vero fequentes tevminums tranfuerfs, ha-

bent fuperius expofitas proprictases, & [equentes extremitates axis velts, fecant
ex tranfuerfa maiorem lincam, quim fecer brewifsima ab cius termino ad axit

sranfucrfum ducta .,%aod autems menfura neceflario fumi debeat in axe minori

ellipfis patet , nim ex Wpothefs rami [funt fecantes noy guidems ex concurfu, fed
ex origine ducti igitur origo cadit infra centram, & menfuramasor erit medie-
vate axis vt in textu habetur ;s debes autem habere menfurs ad [emiaxim recturn
maiorem aut eandem proportionems , quith axis .tran/:£r/:}: habet ad eius Latus
rectum ergo proportio axis tranfuerfi ad fumm latus xetom erit masoris ineqna-
Lsasis » & propterca tranfuer fus axis erit maior quim axis recins. '

. Sit




Conicor. Lib. V. 69
b  sit A D dimidium axis rei feQionis clliptice ABC, &c. Sit A Dd:-
midinm axismineris, & recti ellipfis A B C, fiique menfura A E major's quam
AD, & E Aad A D habeasr maiorem , aut eandem proportionem , quim habes
latus tranfuerfum B C ad esus recFnm latys. _
C Ponatur ramus E F, & producamus ex F, &c. Ducarar quilibet yamus
" fecans E F,(& ex F ad virumque axim perpendicylares F H> F 1, que fecent
eos in H , & 1. Et quia D H minor ¢ff , quim D A , habebit eadem E D ad
D H maiorem proportionem, quim ad D A, 6 componendo E H ad H. D, ma-.
sorem proporsionem habebit o quim E A ad A D ; ¢ff vero EF ad F G , vt E
H ad H D (propter parallelas D G, H F) necnon D14d1G eff, vt EF ad
F G (( propter parallelas ED, I FlergoD14d I G maiorem proportionem bha-
bet, quim E A ad A D : habebat autem E A ad A D mgjorems 5 anut eandem o
proporsioncrs, quinms latys tranfucrfum B C adesus rectum latus s igitur D 1 ad
I G maiorem proportionem havebit, qujm latus tranfuerfum B C afeiusreltum
« datus : fisg iam D I ad I K , vt ladus tranfuerfum B C ad eiys' latus rectum,
sungasurgwe F K, exit I K masor,quam 1 G & F K linca breiifsima,que f¢- 1o, huius.
gas feqmentum axis K B mains quim B G , vnde E F non erit brenifiens.

Notz in Propof. XLV..

% Q T autem fuerit ratio E A ad A D minor, quim proportio figure; &c.
‘ Habeat E A ad AD minoré proportionem, quim latys tranfierfum B G ad
eins yeltom latus, & fiat E H ad H D, vt latus tranfucrfum-ad retum ; ha-
bebis E H &d H D masorem proportionem , quim E A 4d A-D , & dinidendo
¢adens E D 4d D H habebit masorem proportionem , quim 2d D A ; & pro-
terea D H minor erit, quim D A;vnde ex puncto H fi-elewetur H F perpen-
dicularis ad D A intra fecEionem cddet ;& fecabit eam alicubi vt in 'F: ducas
swr poficaex F relfa F'E, qua fetet ixivsin G, ¢ F I'perpendicnlaris ad axim
-B C eum fecans in 1. Et quénsaem spropeey parallelss G D, F H,¢ff E Fud F
G,vt E H ad H D,paritecrque , propscy paralleles E'D,I Fyeff D I 4d 1 G,v?
E F 4d F G, quare D'1'ad LG. candetn proportionem habet , quim E'H ad H
D, few quim lasus sranfucyfum B C ad eius latus recium ;& propterea F.Geff
brexifsima. . : ’
b  Et quoniam jam edu&e funtex E duz brevifecantes,&c. Textus Ara-
bicus vfque ad finem propofitionis eft emnino corruptus, cum [upponat propofs-
“tionems mon demonfliratam , vt in propofitione 56, notaui; Itaque, fic eum reffi-
#ui poffe cenfeo. Ruoniam ex confurf/s E breuwifsime F G o & [emiaxis rects
minoris D A rami edulti ad feifionem F A fecant axis [egmenta vfque ad
werticems B masora, quim abfcindant byenifsima ab corum terminis ad axim.
dulte, [cilices brewifsime cadunt fupra ramos(ex Lemmate 8. premiffo) fimi-
Jiter yami ex concurfu E ad [ecFsonem B F duiti cadunt fupra bresifsimas ab
corum terminis 48 axim extenfas ( ex codem Lemmate 8. ) & hoc exas iften-,

dendom,

)

10. Luius.

———

\
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'SECTIO VNDECIMA
- Continens Propof. LXVIIL LXIX. LXX.
| & LXXI. Apollonij. o
'PROPOSITIO LXVIIL LXIX.

I occurrant duz tangentes alicui fe&ioni A B C, vt funtA 2
F, E F, vtique quod abfcinditur ex tangente proximiori
vertici feionis , qui eft B minus eft fegmento abiciffo ex alia,
nempe E F minor eft , quam A F, - B
Iun&a enim A E, ool
r

& jn parabola ex F
produ@a linea F I
parallela axi B D e-
ric illa diameter, bi-.
fariam fecans EAin
30.lib.2. G (34 €x 2.) Simi-

: liter ex centroH pro- .. .
ducamus HEG, qua -
~eft quoquediameter
‘Tbidem. ( 34. ex 2.)bifariam A
: fecansEAinG, &

" H
F

d:bc:mus ADin gal- ' - . : ‘
-rabola , & hyperbola perpendicularem fuper axim D B . Ergo' angulus
A 1G in parabola eft reltus, & in.hyperbola.obtufus ;ﬂ!gor% G E“clrit
obtafus in illis omnibus ; quare maioc eft , quim angulus FGE, & A
G zqualis eft ipli G E, & F G communis; igitur, & \Fminor cft , quim

FA. ‘
-- . ‘ ]{




PROPOSITIO LXX.

Oftea in ellipfi jungamus E H, A H,&C

. fit extremitas axis re@i; erit A H minor

quimE H(11.ex 5.) X angulus E GH, nempe

A G F maior erit, quim A.GH, {eu E G F,

ergo E F minor eft , quim F A , & hoc erat.
propofitum, B

PROPOSITIO LXXL

PAtcr ex hoc, quod fi producantur ex duo-
bus punis contactus in ellipfi perpendi-

culares EM, AL, & fuerit EM minor,

exempli gratia, tunc tangens edu®a ab eius’
extremitate minor quoque eft, quemadmodum demonftrauimus , & hoc
erat oftendendum, e e ' -

Notz in Propofit. LXVIIL LXIX, L XX,
| & LXXL,

’ SI occurrant dux tangentes alicui fectioni AB C,aut circulo, vt funt, .

8tc. 1deft fi conifectionemn A B C contindat dux yeiie' A F, E F inpun-

(Fis Ay O 'E concurventes in F, exit portid tamgemsis isrer eccarfum , & conta-
ctums vertics B proximiosems inrcrcepta , minot ca, qud inser vccur[um; ¢ re-
mosiorem 3 versice comtaitum continetsr : oporiet autem in ellipfi B verticem s
e[fé axis maiorss. Expungo verba, aut circulo, tanquam ervonea , & incaute
ab aliquo textui fuperaddira. Circulym cnim tangentes ab codem puncto duite
inequales effe mequennt. /- . T . C
Et ducamus A D in parabola, & hyperbola , &c. E¢ ducemus 4 D in
parabola, & hyperbola perpendicularem fuper axim B D fecantens eum in D
atque G F H 1n 1 5 cumque in parabols diameter ‘¥ G 1 ft parallels wxi B D,
erit angulus A 1 G reitus aqualis interns, & oppaffes ad eafdem phrtes, angu
lo D; 1n hyperbola vero cum triangulum H D 1.Jis rectangulim in D, eritex-
rernys A 1 G obtufus, eftque in triangulo G 1 A miulu: externus A G- F masor
internos & oppofito A 1 G, recfo in perabols, 0otnf¥ im hyperbdla; erit quo-
que angulus F G A obtufus in parabola, & hyperbola . -
Et angulus E G H, &c. Luia F H ¢ff diameter fecans biferion E A in

G; ergo triangula E G H, ¢ A G H habent dio liters dqualian EG, A G, &

‘Conicor, Lib. V. - 71

30.€x 2.
‘Com:

G Hcommune; eflque H E , vertici B axis masorss ellipfes-propingwior s maior 11, huius.

remotiore H A ; ergo angilus E G H maior erit angulo A G H ; eftque angulue
A G F aqualis E G H maiori, & E G F aqualis minori A G H ;igitur angulns
A G F maior ¢ff angulo EGF , & latera circa inaqualzs angulos funt equalia
Singuls fingulis, ergo tangens A F maior ¢ft, quam E F .

. : Patct
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Patet ex hoc, quod fi producantur ex duo-
bus pun@is contattusin ellipfi perpendiculares -

E M, A L ;& fuerit E M minor, exempli gra-
tia , tunc tangens edu&ta ab eius extremitate,

. que eft infettione, minor quoque eft, &c. S5
enim ex punitis E , A contaltuum in ellipfi ducan-
twr ad axim minovem K C perpendiculsres E M,
& A L fecantes ewm in M , & L, fueritqns E M
minor ,quim AL, twnc quidem punliwm E magis
recedit & vertice B axis maioris , Zuim Ztmé?am

" A; &propiereasex premiffa 7o. buiss bré,erip
tangens E F minor s quim A F . Expungo deter-
minationems ab aliqua incante additam (que eftin
feQione) manifeffum enim eft duci nom poffé comtin-- = ]
gentem ellipfim & perpendicularis sermino M in 4xi mi%ori pofivos fed & termi-
70 E in [ectionis peripheria conflitito . , .

SECTIO DVODECIMA

Continens XXIX. XXX. XXXI.
Propof{. Appollonij.

Vazlibet linea rea A E D tangens fe&ionem aliquam A
F B in A extremitate linez breuiffime A C eft perpeudi-
cularis fuper illam, népe D A C eft angulus rectus.

Et fi fuerit perpendicularis fuper illam vtique tanget fecio-

nem. - ‘ .

Alioquin producatur perpendicu-
Iaris CE f{uper A D,erit A C maior,
%uﬁm E C, ergo maior eft, quim F

; fed eft mipor, cii fit minor, quim
C F, quod eft abfurdum. Igitur an-
gulus D A C, eft re@us, quod erat
oftendendum. _ .

Si verd fuerit D A C reltus, erit
AD tangens, alioquin fit tangens A
G; ergo C A -G erit reus, fed erat
C A'D re&us , quod eft abfurdum ;

ergo A D eft tangens, & hoc erat
probladam, o

Notz



a

b
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Notz in Pfopoﬁt. XXIX. XXX |
& XXXI, |

ALioquin producatur perpendicularis C E , &c. Exiffente C A linea
breuifsima, & A D tangente, fi C A noneff perpendicnlaris ad tangen-
tem ducatur ex origine C rei¥a C E perpendicnlarss ad tangentem A D, fecans
eam in E, ¢ [eitionem in F , erit in triangulo A C E angulus C A E acwtus ,

_ & minor ‘angulo recto E , o proptéru c A fubtmdem masorems angulum re-
Fum , masor erit quim C E , que acutum [ubtendit ; cumque paniium E tan-
gentss cadat extra fecEionem erit C F minor , quam C E ; ideogue C A multo

maior ¢ft, quans C F , quaproptey C A nom erit brenifsima , quod off tontras

b]potbq/in .. ) ‘ i .
Si vero fuerit D A C re@us , &c. Quia C A fupponitur brevifsima, - 553,
& angulus D A C rectus,erit A D tangens; nam fi boc versm non cff, Jib. 2.

ducatur ex punifo A recta linea A G, contingens [eFionem in
A ; fecabit vtique tangens A G spfam D A, & erit an-
ulus C A G rectus nimiyums contentus a breuifsima
C A, & tamgente A G, ex proxime deman: .
SErasa propofitione ; ergo dwo anguli recti
CAD, & CAG aguales funt
inter [e, pars & totum o quod
 eft abfurdum.,

K SECTIO




74 . Apollonij Pergei

SECTIO DECIMATERTIA

Continens Propof. LXIV.LXV.LXVI.
LXVIL & LXXII Apollonij.

PROPOSITIO LXIV. LXV.

I ramorum fecantium D C, D B, D A edu¢torum ex con-
curfu D ad fe@tionem C A non fuerint duo breuifecantes,
vtique minimus eorum eft , ramus terminatus D' A, qui ambit
cum axe A E angulum acutum ; nempe D A E , & reliquorum
propinquior illi minor eft remotiore , fcilicet D B maior, eft
qumDA,&DCquimD 8. ' -
Si vero inter illos fuerint duo breuifecantes tunc vicinior
vertici feGionis eft maximus ramorum , & maiori proximior,
eft maior , & minori propinquior eft minor. .

E D

~

_ Producamus perpendicularem D E fuper axim E A, & reperiatur Tru> o
tina . Et primo loco nullus ramus fit brevifecans, iam fi D B, noneft
maior y quiam D A , fit 2qualis illi, & ducamus duas perpendiculares



/
\ AG,AHfuperEA, & D A. Et quia A G rangit fe&ionem, cadet
A H intra feQionem , & ducamus re@am B I rangentem fetionem in 33 34.
b B. Quoniam ex D non educitur ad fe@ionem A C vllus breuifecans, lib-14
erit E A non maior dimidio ere&i ( 49. 5o. ex 5. ) aut erit D E maior
ll;z‘zm F (52. ex 5.)lis pofitis vtique linea brenifima ex B edu&a abfcin-
it cum A ex axi lineam maiorem , quim A K ( 49. 50. §1. §2. €x 5.)
) veriums linca breuiffima continet cum rangente B I angulum reGum ( 29.
' € 30.ex 5. ) igitur D B I eftacutus, quare fi centro D, interuallo D B cir-
culus defcribatur, tunc B I cadit intra circulum , & A H cadit extra id

} .d ipfum, quia eft perpendicudaris ad D A ; igitur circulus fecat conifectio- _

| nem ; fecet eam in L, & iungamus L D , ducamufque L G fectionems 33.34.

e tangentem. Patet ( vt dicii eft)quod D L G fit acutus;ergo L G cadic b1

; intra circulum B L A, fed cadit extra, eft abfurdum;ergoB D -

| non eft zqualis ipfi A D. Neque minor illo effe poteft ; quia fi fecetur

| D M maior, quam D B, & minor, quim D A, & centro D, interuallo

| D M, circulus M L N defcribatur , tunc D N, nempe D M maior eft ,

: quam D B, & propterea circulus N L M fecat conifeGionem. Subinde,

patebit (quemadmodii demoftranimus ) quod D B non fit minor, quim

D A; igitur D B maior eft, quim D A.

&  Poftea dico, quod D C maior eft, quim D B; quia demonftranimus,
anguli D B O effe obtufum, & patet, quod D C P elt acutus, & proce-
dendo trito iam itinere demonftrabimus , quod Q O necefle eft, vt cadae
intra circulum C Q_B. Et quod fi fuerit D C minor, quim D B, aut -
qualis, necefle eft , vt Q O cadac intra circulum C Q_B; fed cecidit ex-
tra, quod eft abfurdum ; igitur D C maior eft , quam D B, & D B ma- -
jor, quam D A, quod erat oftendendum , A -

PROPOSITIO LXVI

N fe@ione ellipticaABC,
cuius axis maior A C cius
centrum D, & D B dimidium
retti , duci nequeat ex E ad
“ quadrantem A B breuifecans,
& producatur perpendicularis
EEF ; Dico pun&t’m F cadere
inter D A. . ‘
a  Quia fi caderet inter C, D du- |
'b ci poffet cx E ad. fectionem A B . .
aliqua breuifecans ( 56. ¢x 5.) quod eft contra fuppofitionem. Deinde
atet, quemadmodum demonftrauimus in ‘parz}bola,& hyperbola, quod pr. 64. 65
A minima fit linearum, & ramorim ad fe&ionem B A cadentium, &  huive:
propinquior illi , minor fit remotiore , & hoc erat propofitum .

K2 PROPOS.

b
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- PROPOSITIO LXVIL

Oftea repetamus figuras ; paraboles , & hyperboles , & a

quoquot funt illius figna , & fupponamus quod ipfius D B
portio B K, fit tantummodo linea breuiffima ; Dico, quodD A
quoque minima eft linearum egredientium -ex D ad feGionem

A C, & illi propinguiores funt minores remotioribus.

Quia educitur ex D vnus tantum
breuifecanserit menfura E A maior
dimidio-erecti, & D E cequalis F'
Trutine(§51. §2. €x 5.) vade fequi- -
tur, quod linez breuiffime edu&tx
ab extremitatibus reliquorum ramo-
rum abfcindunt cum A ab axi line-
as maiores , quam fecant illi rami.
Ducamus prius ad feGtionem B A
ramum D G, inde conftat D G ma-
jorem effe, quam D A (64. 65. €x
5.) Dico iam, quod D B :maior eft
illa, alioquin eflet qualis , vel mi- '
nor illa, & producamus D H ad fe@ionem B G ; érgo D H maior eft ,
quam D G, quia remotior eft ab D A ( 64. 65. ex 5. ) quare maior-eft,
quim D B, & ex illo fecetur D I maior , quim D B, & minor, quam.

D H, & centro D interuallo D I defcriptus circulus fecabit feGionem.

B G, fecet eam jn M, & iungamus D M ; ergo D M, nempe D I, quez o
concefla fuit maior , quim D B eft étiam maior, quim D H, propterea
quod eft remotior ab D A, quim D H ( 64.ex 5. ) igitur D I maior eft
~quim D H, quod eft abfurdum; quare D B maior eft, quim D H. .

Patet etiam , quod D B minor fit, quim D C, alioquin effet vel illi f
gequalis, aut maior, & ducamus D N ad fe&ionem C B; ergo D N mi-
nor eft, quim D C,ed quod proximior eft D A ( 64. ex 5. ) quare mi-
nor eft,quim D B, & fecetur D O ex D B maior, quim D P? ," & mi-
nor quim D B, & centro D , interuallo D O circulus defcriptus fecabit g
feGtionem exempli gratia, in Q, & iungamus D Q;; igitur D Q minor eft
quam D N, fed eft zqualis D O, que fuppofita fuit maior, gu_ﬁmDN,
ergo D Q maior eft, quim D N; verum eft minonillo, quod eft abfur-
dum ; igitur D C non eft minor D B, neque 2qualis; quare maior illa,
eft. Atquefic patet , quod D B mmnor fit omnibuys lipeis egredientibus
ex D ad fe@ionem B C, & illi proximiores ex illa parte , minores funt
remotioribus. Quapropter manifeftum eft,’qudd D A fit minimus omni- -
um ramorum egredientium ex D ad fe&ionem A'B C, & reliqui proxi-
miores illi, minores funt remotioribus, quod efat oftendendum.

B ¢ .. / PROP OS. ‘
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I edu@z fuerint ex D duz-
breunifecantes D C,D B,
uorum fegmenta GC, BK
int breviflima, & D B propin-
quior fit vertici feGionis; Di-
co,quod D B maximus eft ra-
a morum egredientium ad {e&io»
nem A B C, & minimus eorii
°D C, & ramorum egredientit
ad fe¢tionem A C, qui D B
propinquiores maiores funt
remotioribus, & propinquiores : o
D C ( ex ramis egredientibus ad feGionem in ea parte ) mino-
res {unt remotioribus. : , :
Sit F Trutina , & quia iam dudi funt ex D duo breuifecantes , ideo
E A excedit dimidiym erei, & D E minor eft, quim F ( §1. 52.¢x5.)
his pofitis , vtique linez breuiffim® egredientes ab extremitatibus ramo-
rum qui funtinfedione B C abfcindunt ab axi E A minoreslineas, quim
- abfcindunt rami (51. §52. ex §.) & qui ducuntur ab extremitatibus egre-
dientium ad reliquas fectiones abfcindunt lineas maiores. Educamusita-
que ramos D H, DI ad fe¢tionem B C, & ducamus BL,LH M, &1
M tangentes feGtionem in puncis B, H, I ; quia B K eft breuifsima erit 1. 30,
L B D angulus re@us , & quia breuiffima egrediens ex H abfcindit cum hbuius.
A ab axi E A lineam minorem, quam fecat D H erit L H D obtufus, & Ex29. 30.
iuagamus D L ; igitur duo quadratz D H , H L minora funt, quim qua- "%
dratum D L, quod eft ®quale duobus quadratis L B, D B; verum L B
migor eft, quim H L (68. ex 5.) ergo-D B maior eft, quam D F: atq;
b fic patet, quod D H maior fit,quim D I, quia D H M eft acutus, & D Ibidem.
I M obtufus:.& D I maior fit , quim D C. Quare B D maximus eft ra-
¢ morum egredientiym ad B C, & iam demonftrarum eft , quod fit maxi-
mus ramorum egredientium ad B A (64. 65.¢€x §.) I
Ponamus poftea N extra feionem B C, & iungamus D N, itaque,
liniea breniffima egrediens ex N abfcindit ab axi E A maiorem lineam , s1. s:.
d quim fecat D N ; ergo tangegs in N continet cum D N angulum acu- . :“;’9“5'0
tum: poftea oftendetur, quemadmodum hic dium eft, quod D C mi- A
nimus fit reliquorum ramorum ¢gredientium ad reliquas feGiones, & fit
-minimus ramorum egredientium ad A C, quare manifeftum eft , quod
D B fit maximus ramorum , & D .C minimus , & quod maioribus pro-
. pinquiores funt maiores remotioribus , & minoribus propinquiores, mi-
. hores funt remotioribus, quod erat oftendendum. ‘ -
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 MONITVM ,

ANtequam buius Decimatertie Sechionis explicationes , atques
emendationes aggrediamur 5 cvt Note brewsores , clariorefque
reddentaswr , @ teflus Arabici menda facilins corvig peffent 5 opere -
pretium  duximms ( amice leClor ) Lemmata [equentia premittere .. .

"LEMM A IX

85 ad comsfellionem , arque ad rowum quadramem cllipfis AB € a
concur(u D nullus ramus duci pofsit 5 qus fit brewifecans ; Dico, quod
quilibet [ecans ramus D B cum tangemte H B G per cins termmn B .
MWWDZH“‘PW‘ verticis A acmtwm , @ DB
G , qus deinceps eft s obtufum. : .

Luoniam wellys rawus cx concorfn
D &4 _feitiowem A C duiTus off breui-
Jecoms, eris | ex comuer(s propofitionss -
49. 50. S1. 52. fuius ) menfura A E
aut wop masisy femifle lateris redts, ans
perpendicularis D E maoior Trmisers,

" gue fit F o (5 ideo guilibet remns f[e-
£ais D B cadie fupra breuifsimans ex
punito B &d axim deiFewm , ¢ff vere
bresifiime ex pani¥o B ad axim duits

29. 30,  perpendscalaris ad G B H samgentem s
huius 2Figuems in B; erge angsiss D B H , '
wertisom A refpiciems ef acwsss s ¢ qui deinceps eff D B G ¢rit sbimfes.

"LEMMA X

difdems pofitis , fi & concurfu' D runicus tamum ramus D B breusfe-
cans ad feltionem A B duci poteft 5 Dico ,quod quiliber alius ramus
Jecans D 1 fupra, rvel infra brewsfecantem D B pofitus efficit cum rets
L 1 H tangense [ellionem jn 1 angulum D 1L o cverticem refpicien-

tm sacutums , @ D 1 H , quideinceps efd , obrufum
Naws ex comncrfa propofitione 51. & 52. husus perpendiculsyis D E aqualis
Wi Trutina F , & sdeo quilibes ramus D 1 pofitns fupra,velinfre hui;gcmf

: ) . (gné



agitur angulus D O G werticem refpiciens , eff o
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(qui ¢ff D‘AB )cadit fupra brewifiimam ex pw)éi‘o 1 ad axim dultam , que per-
pma’mflzfm g/I. ad tangentem L 1 H , & propterea angulus D I L, wverticem
A refpiciens erit acutus , & confequens angulus D | H obrufus | '

§I1.92.
huius.
29. 30.
huius.

LEMMA XI.

Jifdem pofitis  fi & concurfu D duo brewifecantes D C , D B ad fe-
ctionem A B duci poffunt 5 Dico , quod quilibet ramus [fecans D 1 pofi-
tus [upra brewsfecantem D B cvertsci proximiorem , cel infra infimum
breuifecantem D C, efficse cum reCta L 1 H tangente [eckionem in I an-
gulum D 1 L, refpicientems verticems A, acutum , @ confequentem D
1 H obtufum , @ quilibet ramus D O inter breusfecantes pofitus efficit
cum recta G O N [ectionem tangente in O angulum D O G verticem
re[picientem obtufum , confequentem ~vero D O N acutum .

Luia (ex conyerfa propofitione 51. & 5 2. huins ) perpendicularis D E mi- I 53
707 ¢[fé debet Trutina F,& propterea quilibet ramus D I fupra breusfecamtem huids. -

D B,wvel infra brewifecitem D C cadit fupra breuifsimam ex puncto I ad axim

duitam, cum qua contingens L I angulum recium conffituit; ergo angulus D 1 % 3%
L werticem refpiciens, Zﬁ acutus , & confequens D I H obsufuss Similiter gus- e
Usbet ramns D 0 inter breuifecantes pofitus cadit infra breuifsimam ex puncte

O ad axim dulFam,cr cum illa [fecEiomem rmtt'n%em G O cfficit angules recos, bidem ,

tufi5 » & conféquens D O N
acutys . .

Notz in Propof. LXIV.
' & LXV. .

Ntea Apollonius docuit qui nam rami ‘ab origine ad conifectionem ducti
effent minimi , & quo ordine reliqus rami fe J¢ excederent , modo agit
de ramis axim fecanttbus & concurfu dullis o & quarit qui minimss , & qus
maximus [it , & quo ordine difponantur . . ‘
Producamus perpendicularem D E fuper axim , &c. Si mullus ramus
breuifécans d concurfu D ad fecFionem A C duci poteft ; Dico, quod ramus ter-
minatus D A ¢ff minimus omnium ramorwm [écantium D B , D C, & propin-
quiores vertici A minores funt remotioribus ; ducaswr D E perpendicularis ad
axim eum [ecans in E , & reperiatur Trutina F . Et figusdem D A non eff
minor quolsher alioramo fécante D B infra ipfum pofito erit equalis,aut maior
illo ; fitque prius D A equalis D B , fi fieri poteft, & ex punito A verticis du- .
catur A G perpendicularis ad axim A E , que continget [¢cFionem in A, pari- 17:4ib. 1.
terque ducaur recta A H perpendicularis ad ramum A D inclinatum 4d axim; 3*P°
O quin

-

“
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& quia A B cadit infra A G ad payies axis twm D A 5 ad quam ills perpen-

dicularis eff , extendatur vitra axim A E, nec pofsit inter tangentem A G,
JecFionem conicam A B , aliqua recta linea intercipi ; igitar A H cadit inéré
contfectionem , & angulus E A H eff acutas. : . .
Quoniam ex D non educitur ad fe&tionem A C vllus breuifecans,&c.
Sequitur quidem ex hac hypothefi, quod menfura E A non fit maior [emicrelio
aut fi maior eft, fit quoque perpendiculayis D E maior Trutina F,ex conuerfs
" propofitione S1. 52, huius per dedultionem ad inconueniens. .
- Quare fi centro D interuallo D B, &c. Circulus enim B1 L H A ra-
dio D B deferiptus tranfibit per verticem A cum radius D B pofitus fit aqualis
D A, cumygue angulus D B 1 fit acutus, , ex Lemmate nono 5 cadet neceffario B

¥ intra civculum B I L, , : .
Ig'tur circulus fecat conifetionem , &c. Quia B I cadit extra conife-
CLionem, quam tangit o & intra civculum B L A , vt ditum eff & comtra re-
fa A H cadjt intra eandem conifectionem, & extra ipfum circulum 5 quems
tangit,cum H A perpendicularis fit ad circuli yadium D A ; sgitur circulss B
1 L A fertur extra coniféeiFionem ad partes B 1, & intra candem ad partes A

H; quare neceffario conifeEionem fecat .

Patet, vt dictum eft, quod D L G fit acutus, &c. Hor enim [equitur ex
nono Lemmate premiffo , refpicit emim angulus D L G verticem A ; & ideo €/}
Acutus 5 & cadst neceffario recta L G intra.civeulum B L A yadio D L defcrs-
ptum ad partes L 4 5 o portio circuli L H A cadit intra conifecFionem L 43
ax, ng. 'Z5tnr reita L G cadit intra conifectionem L A, [ed cadit extraeandem [ecEio-
i‘isb', . nemycum contingat eam in L, quod ¢ff abfurdum.

Ex 4.'90 SC.
wils

Deinde

AN
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f _ Deinde patebit, quemadmodum demonftrauimus, &c. 24is D M fa-
&4 eff maior , quim D B , & minor quém D A , effque circuli radius D N
aqualis D M ; ergo puniiam M cadst sntra conifectionem , N wvere extra ip-
Jam ; & propterea civculus M L N [eéFionem conicam fecabit alicubi, vt in L,
O portio circuli M L intra conifecFiomem A L incidet : rurfus ducatur radins
D L, & L G conifeFionem tangens in L erit 5 Ut priss anguins D L G #tu~ 33,34,
#ws; & ideo L G cadit sntra circnlum L M , & propterea smtra conifetionem libe 1.
A L, [ed cadem L G cadit extra ipfam, quia cam contingit in L, quod eff ab- -
Jurdum.; quare ramus D A non ¢ff maior , quim D B ; [ed prius neque illi -
equalis erat ; igitur ramss terminatus D A minor eff quolibet ‘ramo fecantes
D B infra spfam pofito y & érvpm'u minimus erit-omnium [ecantium . *
B Poftea dico , quod D C maior eft , quim D B, &c. Demonfiratio fe-
cunde partis buins propofitionis , quim Apolonius innuit (quia confiructione,
ac progre(fis fimils fuperiori perfics poteft) hac ‘vatione reflituitur . Demonfiran-
. duwm eft quemlibet ramum D B vertici A proximiorem cfe minorem quolibet
74amo D C remotiore . Ducantur reéfa C P contingens [ectionem inC , ¢ O B
- sangens [eCtionem in B , ¢ recta-B R pevpendicnlaris ad ramum D B ; & fi
qusdem ramus D-C non comcedatiy maior 5 quim D B , fis primo ¢i equalis, f
fieri poteft , & cemsro D imternallo D C defiribatur cirewlns C P R, qué tran-
Sibit per punifum B , ob agualitatem radsorum D C , D B; & quia (ex Lem-
mate nomo ) anguins D C P wersicem refpiciens , et acutus , retta C P cadet
dntra circulum C P R ; fed cadit extra conifectionem , cum fit contingens ; igi-
2ur porsio circulayis peripherie C P ducitwy extra coniféctionem C : rur-
s 5 qusa anguins D B O oft dbtwfus (cx nomo Lemmte , cum verticem Anon refps-
ciat) ergo R B perpendicularss ad D B cadit intyaconifecttoné,cum B.O pofita )ft ea
© contingens : cadit vero eadem B R extra circulym B R 2_, cum fit perpendicu-
daris ad circuli radium D B ; jgitur circwli portio B R intra conifcFionem ca-
det : [ed prius eiufdem cirewli portio C P extra eandems [eitionem ducebatur ;
agitur idem circulus facat comifecFionem slicwbi , vt im 2_, ducaturque denso
ramus D 2 , ¢ 2 0 contingens fectionemin L ; Vnde (ex nomo Lemmate) 55 s,
angulus D 2 0 erst acutus ; & propierea reita 20 imsra circals portionems “lib.1.
2_R conflisuta intra comifeFionem cadet , quod eft abfurdum ; reita enim 2_
O extra conifectionem 2_A cadit , quim contingit in 2_; non exgo ramus D
C agualis eff ipfi D B. Sit fecundo D C minor, quam D B (fi fieri poteft ) fe-
ceswrque D T minoy quim D B, fed maser gwiwms D C; & contro D internalle
D T defevibatur circulus T 2_S ; is qwiders ad parses B caXét intra,adpar-
zes vero C extra conifeEionem ; & propierea cam alicwbi fecabst o vt in 2 ;5
Grduito ramo D 2, & 2.0 contingente [eitionem in L _, evit angulns D 2 Lem-9.
O acytus 5 & sdeo recta R 0 cadet imtra circulwm T 2_, & proprerea intras .
conifectionem 5 quod eff abfurdum ; 2_0 enim cadir extra fectionem 2 4,
quim contingit in 2_; xom crqo ramus DD C minor ¢ff  quam D B, fed neque
equalis prins offenfus fuit 5 igitwr quilibet ramus D B wersici A propinguior,
minor ¢ff quolibes ramo remotiore D C, quod eras offendendum . ‘

L Note
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" ex concurfu E unicus ramus brevifecans du-

56.
uius.

Via fi caderet inter C, D duci pof-
-\ fet, &c. Ruotiefcumq; enim perpen-

. Auci poffunt s cum tangentibus ab eorum ter-
" msnis ductis conflitunmt angulos s qui verti-

" ¥ici fectionis minores erunt remotiorsbus .

A

Notzx in Propof. LXVIL =~ _

dicularis E F cadss fuper centris
D, vel fécat femiaxim DC inter Dy C,tic

cs poteft ad feiFionem B A, qui nimirum ca-
dit inter verticem remotiorem A , & axim
minorem D B : fed ex hypothefi nullus ra-
mus ex concurfu E ad quadrantem ellipfis A
B duci porefts qui fit breuifecans sigitny per-
pmdimlari: E F fecar [emiaxim A D in
punito F pofito inter A, & D.

Dcinde patct, quemadmodum demon-- e
ftrauimus in vtraque hyperbola , &c. Permuto particulam [ vetraque 3 vt
manififte erroncam , legi enim debes in parabola, J byperbola. Luodveroya-
mus terminatus E A minimus fit omnium yamorum fecantium manifeftum cft

© ex demonfiratione propofitionis 64. 65., que comprahendit etiam ellipfim o »

quandomenfura F A minor ¢ff femiaxi AD ,vt ex propofitione. §2. patet . Et fi-
militer ramorii fecantium ex concurfu E ad fecFionem A B dulforam propingsio-
ves vertici A minores funt rematioribus cx eadem demonflratione 64. 65. huins

 Ex demonflratione pramifa propofitionum 64. @ 65.
. deducs poteft confellarium o a quo note [ubfe- -
' - quentes brewiores reddantur ,

COROLLARIVM . PROPOSIT.

1 inaliquaperipheria cususlibet. cowifeFio-
nis omnes rami [ecantes , qui & comcarfn

v\’-’

cem yefpiciunt s acutos s rams proximiores ver-

Ex eo enims, quod in propofitionibus 64.%
.65.> omnes rami DA, D L,DB,D 2,D
C s & reliqui omnes , qui duci poffant ex con-
curfi D ad fectionem A B C efjiciunt cums
tangentibus [éction? dterminis A, L, B »2,C
angulos 5 verticem A refpicientes , acutos 5 vt \
Sfosnt

v
e
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fantDAV,DLG,DBI1,DR0,D CP,effenfus tf ramns D 4 minor
qwam D B, & D B propinquior vertici Ay minor rame D C remptiore."

Notz in Propof. LXVIL .

!

Oftea tepetamus figuram vtra-

. que hyperboles , &c. Lego ;
Repetamns figuras paraboles , & hy-
perboles, & Juppanantur denno cedem
linea aduitacx concurfu D ad [eétio-
nem ; & perpendicularss D E , atque
Trutina F , ¢ omnium ramorum fe-
cantium vnicus santummeds D B (it
bresifecans .

Er illi propinquiores fint maio-
res remotioribus , &c. Sed mends-
se's begi debet : Et illi propinquiores

minores remotioribus . _ L o Cormerf:

Quia educitur ex D vnus tantum breuifecans, &c. Legs debet . Quias .,
educitur ex concur(is D vnus tamtum brenifecans , erit. mipfura E. A maser di-  huius.
midio ereiti , & D E perpendicularis ad axim equalis erst Trutine F.

Inde conftat D G maiorem effe, quim D.A, &c. Quia ex concurfi D
ad [éctionem A C wnicus ramus D B breuifécans fuppomstur igitur omnes rami
cadentes inter A o & R prater infimum D B conftituunt cum rangentibus [¢¥so-

nem, ab eoram terminis ductis, angwlos Repicientes Verticem A acutos ;&5 pro- Lem, ro.
prerea ramus terminatus D A minor ¢ff quolibet rams D G infra 30 um, c;;bo
praramum D B pofito ; atque ramus D G minor cft quoliéet alio 4 wvertice re- .
motiore ducto ex D ad perspheriam A B . Dico.iam o yaod ramus D B major ¢, ¢;.
et quolibet yamo D G , pq/:{o infra verticem A4 , & fupra breuifécantém D B;  huius.
S enim hoc vernm non off , erit D B aqualis , aut minor, quim D G & tunc
ducto quolibet ramo D H ad fectionem G B infra ramum D G , erit D H re- Ibidem,
motior & vertice A masor propingqwiore D G , & proprerea ramas D'B adhuc
minor erit yamo D H .

Ergo D M nempe D 1,&c. 2sxia D M, vt remotior ivertice A , ¢ffma-
for 5 quam propinqusor D H ¢ff vero D L , atque D 1. aqualis D M cum f[int Ibidem.
rady eiufdem circuli ; ergo D I portio maior ¢ff , quam totum D H , ‘quod cff
abfurdum ; quare D B maior ¢ff quolibet ramo D G infra verticem A , & fur
pra ramum D B pofito ; o propterea D B malto maior erit o quim D A,

Ergo D N minor eft-, quim D C, &c. Dubirare quis poffet, an ramus
D N, quia propinquior eff wertici A fit minor remotiore ramo D C, vt inpro-
pofitione 64. & 65. verificabatuy ; & ratio eff s quia hypothefes funt diuerfa,
nam sbs nullus ramus breuifécans a concurfu D ad [ectionem A C duci poffes
[upponcbatur , in hac vero pr:/w/itime 67. ponitur vnicus bresifecans D B , at
Serupulus omnis tolletur , fi dicatur , mon quidem ex propofitionibus 64. & 65.

 fed ex demonfiratione ibi allata , fen ex Corollaria in fine notarsm appofite ,

- L2 propo-




huius.

) prehenforam s fi vius. tantnm. recEus fuerit

Iem.xo.

Lem. 10.

. Coroll.
64_. é5.

84 Apollonij Pergai:
propofitum deducs , naws duo rami D
C, & D N pofiti infra fivgularem
breuifecantem D B cfficiunt cum ye-
Fistangentibus [ection? angulos ver-
ticem ye[picientes acutos s fgitur vt
in fecunda parte propofitionsm 64.
& 65. demonfbratum eft , erit ramus
D N wertids propinquior minor re-
motiore ramo D C.

Et centro D, interuallo D O
circulus defcriptus fecabit feétio-
nem exempli gratia in Q_('56.ex
5. )& iungamus, c. Videtur om- o
nino expungenda citatioin textun appofita; ( 56. ex 5. ) nam circulum 0 2 ma
nifeftum off , fecare conifectionem alicubs, vt in D _, cum radins D O pofitus
Jit minor D B, & masor D N ; poffea, quia D 2_propinguier eft vertici A,
quim D N ; & omnes rami i D ad peripheriam [eiFionis N 2 ducti , effici-
unt cum fuss tangentibus angulos , verticem refpicientes, acutos ; igitur D 2 mi-
nor eft y quam D N , quod eff abfurdum ; pofita enim fuir D 0, [én ¢i equalis
D 2, & D P masor s quam D N, , , : »

. COROLLARIVM PROPOSIT:
o “ULXVIL T
' Ngulorum 4 rémi;f N /_éc;ntié'w‘, .q‘qi "4 CDe

cnrfu ad conifetionems duci poffunms
cum u}gmtiém 4b eorum terminis duitis co~

-

religus ompes verticem refpicientes acuté; ra-
mi proximiores vertics [ectionis, minores crist

. remotiorsbus. . .. .. -7
‘Ex eo enim , qued in propofitione 67. om-

nts rami D A ,D L, D C , & religui om-
nes s-qui ducs poffunt ex concurfis D ad [ fectiom

. nem A B C, cum tangentibus [¢iEionem a ter-
minis Ay L, C comprehenderunt angulosver-
ticem ryefpicientes DAV , DLG, DC P
acutos ¢y tantummodovnus D B 1 veltus Suit

offenfus eft ramus D A minor, quim D L , & D L vertici A propinguior, mi-

707> quam D B, atqg; D B minor quoliber remotiore D C.

\

Notx
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T minimus eorum D C, &c.

Textus videtur mendofus ; nam

vt inferius oftendetnr , yamus brevife-
cans D C a-vertice yemotior , non [em-
per minimus eff omnium ramorum ca-
_ dentium ex concurfu D ad feitionem
A B C; staque legendum puto; D C
¢ft minimus yamorum cadentium ad
peripheriam f(ectiomis B C N ; quod
manifefte sndicatur ex determinatione
in fine propofitionis appefita ; inquit
enim : propinquiores D C ( ex ramis
egredientibus ad [e¢cFionem in ea par-
te ) minores funt remotioribus , vbs
congjcitur , Apollonsum nolui(fe pronk- S
ciare , yamum D C minimum efic omnium , qui in [eiFione A C N dusi paffant,
neque propinguiores D C minores effe qaoliZet remotiori ad paries verticis A4
conflituto , fed tantummodo eorum , qus in fetione C B , & in inferiori C N
b ducuntuy minimum ¢ffé¢ D C , & ¢ propingusores minores cffe remotioribus .

a

Atque fic patet , quod D H maior fit , quim D I, &c. Ex vndecimia =~

!, enim Lemmate angulus D H M eff acutus , & D I M obtufus, & coniunitars
\ D M erunt dwo quadrata D H , H M maiora quadrate D M , qua [ubtendis
| angulum acutum ; quadratum vero D M maius off duobus quadratis D I, I M,

ergo multo magis duwo quadrate D H , H M fimul fumpta maiora [unt duobus . -

quadratis D 1, 1 M fimul fumptis , & auferatur ex aggregato masers quadra-
2um minus H M , & ex minori tollatur quadratum mains 1 M-( cum contine
gens H M propinguior vertici A minor fit vemotiore M 1) remanct quadrati
D H mains quadrato D I , & propterea ramus D H maior crit ramo D I, o
JSomili mods ramus D I masor oftendetur ramo D C. '
Et iam demonftrati eft, &c. Scilicet : quia omnesrami ex D ad peripherii
* A B duiti cfficiunt cum fuss tangentibus angulos versicem refpicientes acutos;
& propterea ramus D B maior erit quolibet also yamo inter B, & A duito;
ideoque D B crit maximus cadentium in peripheria A B : .
d Poftea oftendetur, quemadmodum hic diGum eft, &c. Texruseff val-
de corruptus ; fic reftituendum puto ; Offendesur , quemadmodum [upra dsitum
eft, (scilicet sm fecunda payte propof. 67. ) qued D C minimus fit omnium ra-
msorum ad [eitionem infimam C N cadentium, & vt hic offenfum eff, fit mi-
nimus ramornm egredientinm ad [éctionenn B C 3 quare pates 5 qued D B fit
maximus ramorum cadentium ad [eiFionem A G 5 & D C [it minimus caden-.
tiwm ad [eCEionem B C N , ¢ quod propinquiores maiorfbus, funt maiores re-
motiorsbus in perspheria feltionss A C o O propinguiores minoribus, funt mi-
nores remotioribus in peripheria feCiionis B C N o & hec erat qﬂmder:%in; _
- %0

68. 69.
huius.

Lem. 11,
Coroll,
64. 65.
huius.



PROB.6.

Addit.

$.9. 10
huius.

8. 9. 10.
26.27.28.
huius.

-riam in M , atque per M ducatur [é-
" &Fionis diameter M N parallels axs

ot

. que caft punitum N cadet inter G,

86 Apollonij Pergzi |
Buod auterm infimus ramus bresifecans D C non ¥/ ):ete[}n:ia minimus ome
niwm ramorum cadentinm ad peripheriam [ectionis 4 B modo oftendetur.

In conifeCtione duos ramos hreuifecantes , ducere 5 quorum  infimus
maior [it ramo [ecante pofito 1n peripheria & vertice , @ (uprema bre-
wifecante comprahenfa : oportet autem in cllipfi 5 vt rami [fecantes ad

cunum eius quadrantem ducantur 4 concur[u -, Imter axim minorem &
cverticem collocato . - A
‘ E 0/

In conifeiFione A B C,cuius ver-
tex A axis A D, & in byperbola,
& cllipfi centrum E ducatur qualss
bet bresifsima F B : poftea j?cetar
F .G ex axi 5 ita vt pynitum G non
cadat fupra wverticem A, [eceturque
F H non maior, quam F G , ducan-
turque recte H C,G G parallelespfi
F B occurrentes [eltioni in C 3'\&
G, coniungaturque recta, C G fecans
F B in I : patet 5 C I maioremn nom
effes quim 1G ;propterea quod G C,
G H & parallelis /£4ntar phoportio-
naliter; Deinde ex C ducasur alia
brevifsima € K , oocwryens B F vl
tra axim in L , $4ngaturque ramus
G L : offendendum eft L C masorems
effe , quam L G . Secetnr C G-bifa-

in parabola , & per centrum exflen-
[z in reliquis [ecEiomibus 5 occnrrens
[feitioni in N , ducaturque O N fe-
CFionem contingens in N , iungantur-"
gue L M, & L N,quz fecet G Cin
P. Duoniam G I aqnalis , aut ma-
ior eff, quim 1 C , cadet punctfums
M bipartite diuifionis totins C G,
vel in I,vel inter 1,G, & 8 viro-

¢ B ( eoquod diameter M N payal-
lele axi in parabola , aut ex cewtro
E eduita inreliquis [eFionibus effi+
cit angulum N M L ad parses ver-"" -
ticis A ) & ideo ramus L N cadens
fupra duos brewifecantes LC , L'B
ad parses verticis efficit cum tangen-
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260N éngtdum acutum L N O ver-
zicems A refpicientem ; eftque G C or-

dinatim applicata ad diametrum N
M parallels tangentsi verticali ON;

ergo angulus-L P G externus equa-
dis erit angulo I N 0 ipterma, ¢ op-
Po/fft0 s & ad eafdem partes conflitu-
20 ; & ideo angulus G P L acutus
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